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HEITENES

\

Numerile aritmetice nu esprimii de cit o idee de continut,
prin urmare sunt abstracte; astfel 4 de. es. poate reprezenta, in-
diferent, 4 mere, 4 metri ete,; ciici in fiecare din aceste cazuri
terminul cu care se compari—numit unitale, este cuprins de un
acelas numir de ori.

- Astfel de numere, cari esprimii continutul de un numir ezact

de ori a unititei intr'o mirime oare-care, le-am numit nuere
- intregi. ;

- Nu toate mirimile cuprind insi unitatea de un numir ezact
de ori, in acest caz incercim daei nu se cuprinde de un numiir
ezact de ori o parte a unititei, pentru acea o impartim in 2,3....
parti egale si dacd de.ecs. a 5-a parte-a unitiitei se cuprinde e-
zact de 3 ori in mirimea consideratd, zicem cii acea miirime
este mdsuratd prin wmmdisul JSracfionar trei cincimi. 4

Numierile intregi si fractionare formeazi grupa numerilor co-
mensurabile sau  rafionale cici cu ajutorul lor se pot esprima
toate raporturile de confinut a doudt mirimi “cari au 0. comuni
misurd, '

Se poate intimpla ca impartind unitatea tntr'un foarte mare
numir de pirti egale, tot si nu dim peste o pirticici care si
se cuprindi de un numir ezact de ori in mirimea considerats;
se zice atunci ci acea mirime e incomensurabili cu unitatea,
st este misuratd printr’un numir incomensurabil sau irafional.
Astfel raportul circonferintei la diametru este un numdr. inco-
ynensurabil cici fmpirtindu-se diametrn fnte'un numir neinchi-

“puit de mare de pirti (egale), circonferinta nu va putea rezulta

nici-o-datd din adunarea unui numir intreg de aceste piirti.

#Acest raport, care se fnsamni cu =, este .

3 ==3,14159 26535 $9793 23846 26434..... :
Dar nevoia de a se fntroduce aceste din urmd doud grupe

de numere n'a rezultat numai din consideratiunea de a se pu-

tea reprezenta toate raporturile e continut dintre doui mirimi
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oare-cari, ci si din operatiunile cu numerile Intregi—abstractiu-
ne ficandu-se de mirimile ce ar reprezenta: fractiunile au re-
zultat din neputinta de a fmpirti ezact s numerile irationale
din neputinta estragerei de riidicini. :

Cu studiul proprietitilor si a caleulelor ce so pot savérgi
cu aceste dintii trei grupe de numere se ocupdt Aritinetica.

Sunt unele cestiuni de Aritmetici cari din cauza enuntului
gresit ne dau ca rispuns niste numere precedate de semnul mi- ¢
nus; in prezenta acestor rezultate, e natural sd ne intrebim ce
reprezintd aceste cantititi? Esaminind cu atenfiune datele ces-
tiunei, observiim ci enuntul este PUs in sens opus rezultatului
care ar trebui si'l ciipitim si fncercind si modificim in acest
sens enunful, vedem ci ciipitim pentru rezultat acelas numar
insi fird nici un semn—adecit adeviratul raspuns. Deducem dar
Ci in caznl cind cdpdtidm pentru rezultatul unei probleme un ny-
mdr precedat de semuul miinus, acest numdir luat fardde nici ui
semn vdspunde cestiunci opuse acelei propuse.

Un numir comensurabil sau incomensurabil, precedat de mi-
nus e numeste negativ in deosebi” de celelalte precedate - sau
nu de plus cari se numesc pozitive. : .

Cu introducerea acestor numere, noi proprieti{i apar si al-
tele se perd; de aici nevoia unci alte stiinte care si le studieze:
Algebra. ‘ :

Algebra propunindu-si si simplifice si si generalizeze rezul-
tatele Aritmeticei, intrebuinteazi in acest scop numere generale:
lifere; urmeazd cii rezultatele Insisi a-le unui caleul algebric vor
fi generale—adecd niste forumle.

Asa-dar, in Algebri nu putem de cat7arita prin semne ope-
rativnile ce leagi diferitele cantitiiti, mulfumindu-ne a reduce ter-
minii simili si a simplifica. N i A :

Adunarea algebrici este o operatiune care are de scop de a
face suima algebricd a doud sau mai multe cantitditi.

" Prin: suma algebricd a doud sau mai multe cantitdti, intele-
gem acele cantitii{i scrise una langd alta cu semnele lor.

" Scdderea algebrica este o operatiunc care are de scop ca fiind
dati o sumi s1 una din pirfile sale si se afle cealalta parte
numitd diferentd algebricd sau rest. ] '

. Prin diferenta algebricd a doud cantititi, intelegem cantitatea ]
scdzitoare scrisi cu semn schimbat dupd descizut. ‘ )

+ Prin reducerea algebrici a doi sau mai multi termini simili
de acelag semn, intelegem suma aritmetici a terminilor prece-
dati de semnul comun,

Prin reducerea algebrics a doi sau mai mulfi termini simili
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de semne-diferite, infelegem diferenta aritmetici a sumilor ter-
minilor de acelas semn precedati de semnul sumei celei mari.

~Tmnllirea  algebricd este o operatiune care are de scop de
a face productul algebric a dous sau mai multe cantititi,

Prin productul algebric a doud cantititi, intelegem productul
aritmetic al acelor cantitifi precedat de (+-), daci factorii au a-
las semn; de (—), dacd factorii au semne contrare.

Imparfirea. algebricd este o operatiune care are de scop ca
fiind dat un product de doi factori si unul din ei si se afle
celalt factor numit cat algebric. ‘

‘Prin catul algebric a dous cantitiii, intelegem citul aritme-
tic precedat de (+), in caz cand cantititile au acelag semn; de
(—), cind cantititile ausemne contrare

4 ridica o cantitate Ig bulerca a g-a, insamni a o imul(i

~

de # ori cu ea insiisi. De aiei regula: Un monom se ridici Ia
0 putere, ridicindu-se coeficientul la acea putere §i imultindu-
se esponentul fieciirei litere cu esponentul puterei.

Tot din definitiunea puterei rezulti ci dacii momnomul e ne-
gativ, atunci, daci se ridict la o putere de esponent aepareche,
rdmane tot megativ; iar daci se ridiex la 0 putere de esponent
pareche, devine pozitiv. : , :

A estrage ridicina a -a dintr’o cantitate, tnsamni a gisi o
altd cantitate care ridicats Ia puterea a n-a si reproduci pe
cea dintdli. De aici regula: Pentru a afla ridiicina unui monom,
se estrage ridicina din coeficient si se imparte esponentul fie-
cirei litere prin indicele ridicinei,

Din definitiunea puterei rezultd cii nu putem estrage o ridi-
cindt de indice pireche dintro cantitate negativa. Astfel de
cantitiiti se numesc imaginare.

Din aceias definitiune mai rezulti cX orice cantitate are
doud ridicini de indice pireche egale insi de semne contrare,

Pentru a estrage ridicina patrati dintr’un trinom patrat per-
fect, se estrage ridicina din estrem; despirtindu-i prin semnul °
terminului mijlociu®).

Toate proprietitile §1 regulele aplicabile fractiunilor aritme-
tice se aplied i fractiunilor algebrice, observindu-se regula sem-

-nelor.,

Astfel, pentru a aduna doui sau mai multe fractiuni cari

-au acelag numitor, se face suma algebricid a numiritorilor ci-

reia i se di de numitor numitorul comun; pentru a scddea douit

* Pentru aminunte a se vedea Cursul teoretic i practic de Algebrad pag. 30
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fractiuni, cari au acelas numitor, se scad algebriceste numiri-
‘toril §i diferentei se di numitorul comun. In eaz cind fractiu-
nile nu au acelas numitor, le-aducem mai Antij la acelas nu-
mitor si apoi operdim.dupi reguli. , :
~ Pentru a fmulfi doud sau mai multe fractiuni, se fmultesc
numiiritorii intre diinsii §i numitorii intre. diinsii. :

- Pentru a impérfi o fractiune printr’o alta, se fmulteste frac--
tiunea deimpirtit cu. fractiuneca impirtitoare riisturnati. 5

- Pentru a ridica o fractiune la o putere, se ridicd, in parte,
-ambii sii termini la acea putere. ‘

Pentrua estrage radacina dintr'o fractiune, se estrage, in parte,

din ambii sei termini acea ridicina. ;

L

Pentru a imulfi doi sau mai multi radicali de acelas indice,
se Imultesc cantititile de sub radical. : ]
Pentru a impdrfi doi radicali de acelas. indice, se fmpart can-
tititile de sub radical. . ] “
. Pentru a ridica un radical la o0 putere, se ridicii cantitatea de
sub radical la acea putere. 1
Pentru a estrage radacina dintr'un radical, se imulteste in-
dicele radicalului cu indicele ridicinei. ' -

Douit espresiuni algebrice se zic egale, cand iau aceias va-

loare numericii pentru ori-ce valori s'ar atribui literilor.
- Relatiunea dintre douii cspresiuni egale se numeste “egalitate,

Egalititilor algebrice se aplici ca si celor aritmetice acsio.
ma: putem opera asupra ambilor membri-ai wnei egalitafi wn ace-
lag caleul cu aceleasi cantitifi si capdatam tot o egalilate, _
. Se numeste ecvafie o relatiune dintre doust espresiuni cari pot
deveni egale pentru anumite valori ale necunoscutelor ce cuprind.

A afla acele valori —numite rddacini, -insamnd a rezolti co-

vatia, . . : » i
*Ecvatiunea fiind o egalitate conditionald, acsioma aplicabili
egalitiitilor se aplicd si ecvatiilor cu oare-cari restrictiuni: 1°
Cantitatea cu care fmultim sau Impir{im ambii membri ai u-,
nei ecvatii si fie ifinitd si diferiti de zero—altfel am ciipita o
-egalitate propriu zisi de forma 0=0 sau oo=0co, st sA@ nw cu-
prindd necunoscute—in care caz s'ar introduce sau s'ar perde din
.rdddcini; 2° Dacd ridicim ambii membri ai. unei ecvatii- la o-
putere, ccvatia rezultati admite toate ridicinele celei date, dar se
poate intAmpla si admith si. altele striiine—e nevoe dar si veri-
ficiim daci toate ridicinecle aflate verifies ecvatia datd.

O ecvatie se zice rezolvitd, cind necunoscuta ce o cuprinde
se afli fntr'un singur membru cu coeficientul §i esponentul 1.

'
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Aceastit definitiune ne aratd e pentru a rezolvi o eevatie,
vom ciuta si izolim fntr'un singur membru necunoscuta sia-
poi o vom face si aibii coeficientul si esponentul 1.

Intr'o sistemd de cevatii simultane, putem inlocui o ecvatie
prin ecvatia ce o formiam adunind sau sciizind membru  edtri
membru toate ecvatiunile sau doui din ele; de’asemenea putem
inlocui 0 necunoscuti prin valoarea sa scoasi din una din ecvaftil.

De aici si douit metode de a rezolvi o sistemi: metoda prin
reducfie si metoda prin substitufic. : :

Douii espresiuni algebrice se zie necgale, cind iau valori nu-
merice diferite pentru ori-ce valori atribuite literilor ce cuprind.

Relatiunea dintre doui espresiuni neegale se numeste necya-
litate.

Asupra neegalititilor avem acsioma: putem aduna sau - sei-
dea o aceias cantitate din ambii membri ai neegalitiitei; putem
de asemenea imulti sau impirti ambii sii membri prin o a-
celag cantitate pozitiva si finita §i In fiecare din aceste cazuri
cipitim o neegalitate de acelas sens.

Dacii cantitatea cu care fmultim sau Tmpirtim e negating
(fird a fi infinitd), cipitim o neegalitate de sens schimbat. :

Se numeste inecratic o relafiune dintre douit espresiuni al-
gebrice cari sunt neegale numai pentru anumite valori ale
necunoscutelor ce cuprind. : :

Acsioma aplicabili neegalititilor se aplici si incevatiilor fi-
rd nici o restrictiune. : :

In rezolvirea unei incevatii ne ciliuzim fntocmai ca la cevatii.

O ecvatiune cu.o necunoscutd se zice de gradul al doilea,
cand, dupd ce s'a adus la forma generald, esponentul cel mai
mare cu care intri necunoscuta este 2. . -

Cand o ecvatiune de gradul al doilea ¢ necomplecti, adecit
e de una din formele ¥ :

ax*4-br=0 sau ax®~-c=0
0 vom rezolvi direct: in cazul antii scotiind pe x in factor co-
mun si egalind fie-care factor cu 0, in cazul al doilea trecand
terminul cunoscut in membrul al doilea, impiir{indu-l prin coe-
ficientul necunoscutei si estrigiind riidicina patrati din acest
rezultat. _ : : - -

Cand: avem de rezolvit o eevatiune de formdi complecti, ne
servim numoi de formule—de aici nevoia de a-le memoriza bi-
ne, astfel cum se ecitesc, :

Distingem 3 formule de rezolvire:

/
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- = T - |
formula T= ' care ¢ generald ;
. : 2a
R Y/ Sy
= a
~cind coeficientul lui x e pireche (b=20")

formula aplicabild in cazul

si formula x_:——g——k V—-—q * aplicabild in cazul
cind cocficientul lui 42 ¢ unitatea, dar putin intrebuingats.
- Separind ridicinele date de formula a treia si adunfiindule,
deducem ci sumg raddcinelor unei ecvatii de forma X' pr4-g=0)
este egald cu cocficientul i x schimpbat de semu; imultind apoi
aceleasi radicini, deducem cd productul lor este egal cu terisi-
1l cunoscuf, e . L

Daci ecvatiunea ar fi de forma ax? by 4-c=0, n'avem de
-cdt sl Impiirtiin ambij sxj membri-cu @ §i apoi si aplicim
proprietiitile. B

Cu ajutorul acestor proprietiti—numite - Proprictifile ccva-
fidlor de gradul al doilea, putem rezolvi urmitoarele cestiuni :

19 54 se giseasci doua. numere  cunoscnd suma i pro-
ductul lor, , : . '

2% S se formeze o ccvatiune de gr. I ale carei ridici-
ni si fie doudt numere date. L

3° Si se discute 4 Priori semnele ridicinelor unei ecvafii -
de gr. II. : :

£ Descompunerea trinomuluj de gr. I.—Un trinom de gr.
Il se poate descompune n productul lui ¢ cu doi factori pe
cari ii cipitim scizind succesiv din x fiecare riidicini,

Se numeste ccvafie binomd o ecvatiune care nu contine de cit
doi termini, ' : .
Rezqlvirea ori-cirei ecvatii binome se reduce Ia rezolvirea
ecvatiei g2+ 1=0, cici imultind ridicinele acestei ecvatiuni
n

cu a=y4, cipitim toate ridicinele ecvatiei date.
€ numeste ecvafinne trinomad, ecvatiunea in care necunos-
cuta intri cu un esponent indoit unul altuia; forma generald a-
unei astfel de ‘ecvatii va fi dap ax¥—-pyrc—(). y b
Pentru a rezolvi astfel de ecvatiuni, punem = si ecva-
fiunea se reduce la' gr. I pe care o rezolvim; estriignd apoi
a u* ridicind din o =", ciipitim toate riidicinele ecvatiei date,
In cazul particular cand n=2, forma ecvatiunei e ax*4-bx24-c=0
subt care formsj ecvatiunea se numeste bipatrald. In rezolvirea
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acestel ecvatiuni urmim, de sigur, aceias metoddi ca pentru
ecvatiile trinome, _

O sistemd de ecvatii se zice cfi ¢ de gradul al doilea, cind
cel putin una din ecvatiile ce.o formeazi e de gr. II—celelalte
putind fi de gr. 1. '

Cand sistema cuprinde doui ecvatiuni dintre cari una e de

- gr. L, metoda generald constii in a aduce ecvatiile sub formi de

®

sumi §i product a necunoscutelor st a rezolvi apoi ecvatiunca
de gr. II. la cari suntem condusi, - '

Se numeste progresie un §ir de numere astfel ci ficcare
se formeazii din precedentul dupi o lege determinats, -
Numerile ce formeazi o progresie se zic ferminii progresiei.
O progresie aritmetici este un sir de termini astfel ci fio.
care din ei se formeazi adundind precedentului un acelag nu-
MAr numit rafiunea progresiei. o
Dacit ratiunea ¢ pozitivd, terminii merg crescind si progre-
sia se zice crescatoare; dacit ratiunea e negativg, terminii merg
descresciind si progresia se zico descrescitoare.
In progresiile aritmetice avem urmitdrole formule fundamentale:

NA=a--(n—1r TR} S:_(a-i-l)u

~
" cari se pot enunta si in cari -putem considera dous cantititi ca

necunoscute ceiace di loe la 10 probleme diferite..

Pentru a fnsera m: medii tutre terminii ¢ ¢i b ai unei pro- .
gresii, ne servim de formula care ne di ratiunea progresiei co
trebue s3 o formim :

__b—a .
" == 41 : .

O progresie geometricd este un sit de termini astfel o3 fie-
care din ei se formeazs imulfind pe precedentul cu un acelag
numir numit rafiunea progresiei. .

Dacii ratiunea e mai mare ca unitatea, termini merg cres-
cdnd si progresia se gzice crescatoare; doudt ratiunca e mai mica
ca unitatea, terminii merg descrescind sl progresia se zice des-
crescatoare, -

La progresiile geometrice avem de asemenea formulele fun-
damentale : .y

. — . I —-—a

I=ag™3 g P:l/(al)“ -s1- S= Z_ 7
[ mir
s =/t

de asemenea lim. S—

F a
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Dacii considerim doui progresii, una geometrici incepand cu
unitatea si alta aritmeticd incepand cu zero, fie-care termin al
progresiei -aritmetice este numit logaritmul terminului de acelas
rang din progresin geometric, Astfol I ll="( " log g"=us*).

Urmeazi dar ei intr'o sistems daty orice numir maj mare
“ca l are un logaritm gi unul singur.

Daci am prelungi progresiile la stinga, deducem ¢ orice
numér pozitiv mai mic ca 1 are un logaritm si unul singur si
acest logaritm ¢ negativ, ‘ : :

Progresia geometrici neavénd termini negativi, urmeazi cx
numerile negative waw logariti. . o

In caleulele cu logaritmi intrebuintim de multe orj pro-
prietitile : , , :

Logaritmul unui product este egal cu suma logaritmilor
factorilor sii, . : A ,

Logaritmul unui cAt este egal cu diferenta logaritmilor ter-
minilor sii. : :

Logaritmul puterei unui numir este egal cu logaritmul a- -
celui numdr fmultit cu esponentul puterer, L, -

Logaritmul ridicinei unui numir este egal cu logaritmul -
acelul numir fmpirtit prin indicele ridicinei.

. In caleulele noastre fntrebuintim sistema  de- logaritmi de
baza 10 numiti sistems vulgard sau zecimalg, :

Aceastd sistemi ne oferd multe avantaje :

Puterile lui 10 au de logaritmi numeri intregi cari sunt in-
siigi_esponentii puterei. l _

Caracteristica logaritmului unuj numir mai mare ca 1 este.
compusi din atdtea unititi cite cifre are numirul la partéa
intreagd mai putin una. ;

Caracteristica negativii a logaritmului uaui numir maj mic
ca | are un numir: de unititi corespunzind rangului primei
cifre semnificative dups virguli. ) ' : |

‘Cologaritmul unui numir este logaritmul inversului acelui
numir—este, prin urmare, egal insd de semn contrur logaritmului.

Cunoscind logaritmul unuj mumir putém forma imediat co-
logaritmul siiu adunind =41 I caracteristici si schimbandu-i-
semnul, si apoi ficAnd complimentul unititei Ia partea zecimali,

O aplicatiune imediats a logaritmului o intilnim in cestiu-
nile de dobandi compusi. - -

* O altd definitiune a logaritmului ar fi; logaritmul wunui numar este espo-
nentul puterei la care trebue ridicat un alt numdr numit bazd pentru a capdta
numdirul dat. 3 y

Aceastd definitiune poate fi tradusi prin ecvatia  log N—bx
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Se numeste dobindd folosul ce’l aduce o sum3 daii cu im-
prumut pe un timp determinat. .
Cand dobanda nu se pliteste la sfirsitul fiecrui an, cis

lasit ‘ca si mireascit capitalul imprumutat, aducind la ‘randul

el dobindi pe anul urmitor, se zice ci se imprumuti cu do-

banda compusd. _ ‘

- Diferitele cestiuni ce ne putem propune asupra dobfindei sunt.

rezolvite cu ajutorul logaritmilor prin formulele
. n
¥

. w I . _VC¢ . __logC—loge
C—C(l+)) 76:(—1—W ; 1+7.—\/? K —

log (I+47)
De dobandi compusi se tine socoteali si tn caleulul anuitiitilor.
- Se numeste anwitate o sumi hotliriti ce o persoani o.di in
fiecarc an pentra a’si forma un cipital sau pentru a scapa de
o datorie. ' ]

Operatiunca de a forma un capital se numeste depuneri si
in acest caz anuitatea se pliteste la inceputul fieciirui an, iar
operatiunea de a se méntui de o datorie se numeste amortis-
ment. in care caz anuitatea se pliteste la sférsitul ficcirui an.

In cestiunile de depuneri ne servim de formulele

o tOnAry—1] o
T DG G
log(l—}-r-i-T:)
7l+l:*'v—[m

iar in cestiunile de amortisment de formulele : :
s SEORELIS O— af(l4ry—1) - log a—log (a—Cr)
T (=1 " T () T Al log (1+4r)

Cind o cantitate arc o valoare unicit §i determinati intr'o.
anumitit formuld se zice cii e constantd.

Cand, din contra. o cantitate poate trece prin diferite stiri
de mirimi, se zice cit ¢ variabild. .

O variabild se zice independentd, cind'i se poate atribui ori-ce:
valoare arbitrard; in trinomul de gr. II. z este o variabild in-
dependentd. Trinomul insus este o variabili a cirei valoare
atarndg insi de lu acea a lui z, pentru care se §i numeste varia-
bild dependentd sau functiwne a Iui .

O functiune se zice ci trece printr'un macsimum cind dupi.
ce a crescut pind la o valoare oare-care a variabilei, incepe:
a descreste. ' '

O functiune se zice ci trece printr'un minimum, cind, dupi
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ce a descrescut pani la o valoare oare-care a variabilei, fncepe
a creste. ' 6 : - | 5
~ In cestiunile de macsimum §i de minimum ne. propunem si
cercetim dacii o functiune dati admite macsimum sau minimum
i si determinim valoarea, variabilei pentru care functiunea
este macsimi sau minim3, . [

In acest scop Intrebuintim metoda directd, metoda indirects
sau_cteva teoreme cari se enunti : :

: ; : 3. o STV »
‘Un product de doi sau maij multi factori pozitivi variabili, a

3

ciror sumi e constanti, este macsimum cAnd factorii sunt egali.

Productul a doi sau maj multi factori pozitivi variabili fiind
constant, suma acestor factori este minimum cAnd acesti factori
sunt egali. B : ]

Suma patratelor a dous numere a ciror sumi e constants,
¢ minimum cind numerile sunt egale.

Un trinom de gr. II prezinti un macshnun cind a e negativ
siun minimum cand a o pozitiv. Ol



p CESTIUNTI
DE

 ALGEBRA

MESEREHT | PRELIMINARE

1. Care este scopnl Algebrei si cum ajunge la acest scop ?
2. Ce numim cocficient si ce esponcit? p
3. .Ce este o formulg? Sunt cle de vre-un Jolos?

L. De cate feluri poate fi o espresiune algebricd? cum sc cla-
sificd éspresiunile? ' '

o. Ce infelegem prin gradul unni polinom? ¢
- 6. Cave e cocficientul i espresiunile

« 2 ) G
dab |, Texd ~ab?, V2a , —a, —8a3)

dar in espresiunile

—~

nne i ordondn; ?

a®x, abx, ab%y a\/3zy , —a%bx
@ In espresinnca a®—35a% ce cste 4 din monomul Gutdi si e
. - i . . 1
din monomul al 2-1:2 Calenlafi valoarea espresiuie pentyi a=_.

8. Iu general, cc inscamng wma st ce a™? Caleulafi valoarea
ambelor cspresiuni pentry m=—: st a=98.

9. Esprimafi in scris: 1° citul sumei Ini a six prin difercufa
lor; 2° triplul lor product prin semi-suma loZFe3° semi-diferenfa
loy prin semi-productul lor. A

10. Esprimafi cdful <umei cantifdfilor a, b si ¢ prin triplyl
product al semi=sunci celor d'inldi cu rdddcing pvatratd din c.-

11. Sd se afle valoarea numericd a espresiunilor:

i A 3° ab’*—a?
20 a2 49 ab’4-a%bh2
penlre "a=3 si -b=d. : .
23 1° a'b4-ab4-ab? 3° a’—ab4-b2 )

2° a’h?—9ab:a’ £ adfa’hi_ps

NOTA.— Esercitiile Ia cari am crezut de cuviintd si nu dau rezultatul pot
fi verificate usor atribuind niste valori numerice literilor si sdvérsind calculele;

sz atribve apoi aceleasi valori gi literilor din rezultat §i daci se giiseste acclagi
numar, calculul e bine ficut. S
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penlres - a==7 s1 b=9

a’bt’-——S’t‘-{-l(‘ abzx - penh # a=2 , b=4 si x=5
OaS__9hpz Y S, }

4,- %d— pentru~a=8 , b=12 , ¢=3j si d=3.

a+% L

3. '1_0‘ pentru 21:29, b=36 si c=9.

b4+Vb*—4ac ' Yar—b a*-+dbe -~

R

2a R 2

| . &
—b— /bz—--}ac Sa3==12a2%h +6ab2—b3
20 v 1 Rey=1 g0 /52 b $6bi b5 1
- = : a’+3a”b +3ab2+ b3 11
entrre a=4 , b=T si c=3. ' ‘
1~ Sa se calcule:c volul uum glob sfenc dat de formula
=.R® stiind cd raza sa R=0"08 si = ¢ un nnmdr JSies 3,1%16. -

(R.: 0, 002 144665 6)
13. Si sc caleuleze sup; ‘afata unui triunghin datd de fornmla
—Vp(p a)(p—b)(p—c) cmzosmud laturile sale a=I192 |, b=|3
L =23 &f Sesivi-perimetrul p== (R.: 60"‘ ».62)
24, Verificali resultatul zutrebum,/mzd Sformula
S._~V(a+b+c)(a+b c)(a+c—l>)(b+c—— )
15. Sd se o1done.e polinoniii:
7 0 .)abs—Sa"b’-f-l‘)a’b‘——D"t“b

2% 8xy24-7x%y+—19x5 y+d1\2y3—1-)\*v’

3% 2ax5—-8a? bx“—f—mb 2x—a2baxt
16 Ce folos rezultd din introducerea canlitdfilor ne Galtve?

"27.Ce infelegem priv termini simili §i cum i redicem?

Sd se reducd terminii simili din espresiunile: -

: a’b—f—'tb’—-{—d'l'b‘-‘—oab’—_a*b-}-’p ab?

- darb+-5a2h—9ab%4-8ash — —2a2b8—3a%b411abs _
3qu+.)1 a’b—bV_l)-{-‘)l/"tTl)—{-n/—l) = n ‘ab+7Va®

41/a3b’—Va+ 91/a3b‘-1-1/'13b’+v a--b R.- ‘)1 "t“b’«H a’bz
. _,{y -4}——‘{’ —Xz)'“—T\"'V-f———YV’-}——\Z y_

B 2__::
F?___. 6xy+~ XUy —pX'y

2
Iyt ey Ly Sy
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18. Ce este o identitate?
19. Verificafi identitatea espresiunilor
_5 2 2 z,_j 2 & 2 3 2-__ (8 z__x_{ 1__‘12_7 &
: 3:1 -}-—59. 7b +—8a +—2-b Oa ”b_ a
?0. Esprimafi productul suinei a doud cantitdfi e diferenfa lor-.

R21. Epresinnile (a+b—c)a—b4-c) si a+b—c)<a—_b+c
sunt identice? '

22. Ce veprezintd una st ce alta ?
23. Calcnlafi valoarea Sie-cdreia in Parte, peutru
a=5, b=3, =9, RESR2 il L8

Esereifii cu espresiuni rationale intregi,
ADUNAREA.

1. In cc constd adunarca algebricd a doud san mai mulie
cantitafi? a B

2. X filud un iy intreg, carc’i urmatorul siu?

3. Cu cit trebue s Sc vdndd un obtect ce costd a lci peitr
a castiva la diusul b ey ?

€. La nasterea meq mama avea 20 de anii ce varstd are acii
stitnd cd eu am t ani ?

o. Ui jucdtor se scoald de la Joc cu a lei, dupd-ce perduse 7
partizi de cate b lei, Cu cdt se puscse la joc? .
6. Latuva unui patrat esle a; care ¢ perimetrul (conturul) siri2 -

7. Care cste perimetyul wnui pavalelogram gstiind ca latusa cea
mare intrece cu b pe cca mica caye este a ?

8. Sa sz faci suma algebricd vedusd a polinomilor »

b 2a—3b4-2c—35d 3% Jax24-2by—Sexy4- 28
3a—2b4- ¢4-5d —2ax2—3by— cxy—7z°
o 2 ' Q .l 2,8
20 5x?—8xy4-Oxvi_ v — _ax’4-0by—+-8exy -3z
2)§’+3x§’,1—5xg"+4{r’ : Daxi— by—Jexy-2z*
3% ad-6abtt-Jarbs PR
- —2a’b—3ab24-az:2 6°  —ab24-2a%h—_a2h?
a%h4- ab2—7a2h2 - ‘éq +_7 % ‘
: o S = z D] e o 91
4 —3‘/}'V_V+2\/x’}:—9y/x_=\fi —Tdab~—-3a-b—-€a-b-
5V xy —9Y Xy +6y/xy? | 4 2a22

= Vxy+5/xy+3y/xys 3

i 4 91,0
= 5ab2—2ab f—ah?
— 0/ xy -2y : w2 350 iy

1Y)
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’{'0 7X3}v+3x2}v?_5x)r3 0 '
— x‘ly‘_’« +4y4
—3x3%y Bl T —xt
_2Xg)ri’ . _3y4 5
A0y —3xy S oyt —xf¥
80 2XM—3x™__Txmzt_gyme3

5X'“+6Xm"— XM T xm-3 : o
—3XP—4xMI L gym-2__Fyme
R - Lxm__ xm-x+ Xm-z___3xm-3
9. Sd se facd suma algebricd redusd a espresinntlor :
: S P ¢
/A ) [T i 5a—2d4-b ; d--4bt5¢—@a
2% 2a2; 3b2—a45¢ ; —b24-2¢2- a24 42 ; —d2—ga2 :
3% a’h; 2ab2+a2b% —3a2h —abh2— a2h2 ;a?b R_- ab2—a
40 Weres) 8 i A 4 R Tl 6 9.0 3
4 ';X“).Yz ; -TX) 3 —?X)_’ ; T\) ’ —‘5'3\')2:“—73\Y

—oxiytLxty? pxy R gy PRy Logy

10. Un lucrdtor cdstigd a lei pe zi i Lip de 3 zile §i b lei
fn limp de 2 ziley citoa cdstigat el cu totul 2

17Z. O persoand cheltueste cite x  1ej e ) timp pe 4 zile 3
cate y lei in timp de 2 zile $¢2 lei in o altd zi. Cifi lei apy-
sese, stitnd cd i'a wai ramas v lei 2

I2. Intr'un  bazen curge apd prin trei cancle : cancana A di
£ lectolitri pe ord; B dd sumia; 3 hl; iar cancana C cdt anién-
loud la un loc. City apd va fi in bazen ldsind sa curgd loate.
' limp de o ord? dar in timp de 42 minute 2 - :

A EE | Rhat 4ydiBl: 4 2050 h.L,8

 SCADEREA

1. It ce cousti sciderea algebricd a dond canlitdfi 2

R. Cunoscind suma a doud canlitdfi si una din ele; cun afldm
e cea-l-altd 2. : . ‘ ,
- 3. X fiind un pumdy intreg, carei precedentul sin 2

L. Un unghite dinisun trinnghin valoreard t grade; sd se afle
wma celor-l-alle doud unghinyi? (Se stie it suma tuturor unghiu-
ilor dintr’un triunghin valoreazi 2 unghiuri drepte sau -1809),

8. O zi de vard avind b ore, cite ore are noaplea ? '
Ardlafi cd suma a 3 numere inlregi conseculive este egald cit

ori numdrul mijlocin. (Numirul mijlociu se insamni cu x)
Sd se fucd diferenfa algebricd yedusd a polinomilor:

(5
¢ Q;.cz

-
.



17 SCADEREA

19 a24-9ab+4+-b2 ; a—2ab--b2 : :
2%  a’—3a?b+3ab2—bs3 i a’4-3a2h—3ab2—ps
3% 6a b +3a2h2—5ah3 ;7 2a'b4-5a2b2 : ol B
40 3x3y‘-’—7x‘-’y3+9xy—-2x" 4 ——x”y2+2x2y3—3xy +3x4
8. Se da patru polinomsi : :
‘ 3a’—2a%h4-5ab2—7hs g2
2a3—T7a2b 4-9ab2— 8b3—9¢2
6a’+5a2b—T7ab2—4b3-3¢2
—Ya%—3a2b—2ab24-9h3— 42 .
1° Din suma celor dintdi sg se scadd suma celov din urmd.
2° Din cel din wrmd si se scadad suma celor trei d'intis.
3% Din diferenfa cclor d'inti; sd se scadd diferenta ccloy din wrmd. -

9. Din _ 7xm’—3x"‘"+2xm"+5x""3
st se scadd —Sxm+2xm"—3xm"+4xm'3
0 LIyisgy 2 000 3 5 0 L2 _9a0p 4 310
10. 71 3xy+?.\y Xy 2 Sa _2a‘b+7b
F A0y r3rovenT g ' 827 209h 4 Lo
-_f—_7x_)+_8xy +°§.y i3a+9abi6b
1 Sxypdleese Tens 0 1 2 1000p L 10
R.: T y+4o‘\ VSRR 58 o b+'4—zb

I1. Verificati aceste rezultate adundnd vestyl ci scazdtorul,

INTREBUINTAREA PARANTEZELOR.

L. S se scric 10 a micsurat ¢ suma sumer iloy b si ¢, 20a
wiicsirat cu diferenfa loy. - : A ' .
2. Sd se scadd din a 10 diferenfa nunterilor b si e la cape
se adung d; 2° Swma uumerilor b §i ¢ din care se scade d.
3. Ce deoschire e intre espresiunile a—b g i a—(b+c2 -
4. Sa se scoati cantitafile din parantese 5 56 se opereze reducerile:
1° (a+b)—(a—b+ ¢)+c¢ 2° a’—(a%h—ab2)4 2a2b—2ab2)
3% a2—[b2—(c2—d2)+ g2 40 (a?b—ab?)—[—aQbf(ab2+c)]
5% @+2Y/b)—(—a+2fh) 40 @+ —(a—/ci+2y/a)
1’ (a+b+c)—(a _—b+c)+(a+b—c)—(a;-b-c)
2% a+[(b—c)'—(b—a)]—[—(n’-}—b-}—c)]-—b " R.- 3a
30 [(a-f:b—c-{-d)—(—c+d+b)—a+b]—[—-—g—(b-{-c)-}-d]
5. Ce devine espresivitca a—(b—c) cind inlocuine a prisn m4-n
' prin m—(—n+-p), ¢ prin m—p? (FicAnd reducerile aflim: ).
6. Verificats identitateqg =
23x—[3%y— (hz—8x-1 3y)+-1 2x})g—[—8z—(3y+2x)+(3z—x)]:
. =2y

7. Un bdiat care avea a lei cumpiari cu x loi carfi §i cu y lei

B
2 Guet

63T
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o geantd. Cat i'a mai 1dmas 2

8. O persoand- are numerar 25000 de lei si-e dator 12000 dinn -

care plateste o datd 3000 si altd datd 4000. Care estc averea ui?
. 9 A luat la miie a treia parte din banii ce: am awit acasi

st cheltuind &’ lei mi'a mai rimas o Suma b. 1° Cat ap: luat la

mine? 2° Cat mi'a mai ylmas acasd ? 3° Ciat mi'a ramas cu to-
tul? [R.z 1%+D ;20 2ath) ; 30°2a-43b], |
- 10. Tvei jucdtori se puit la’ joc, cel d’intii. cn a lei, al doilea

cu-b leivsi al treilea cu ¢ lei; el convit’ ca cel ce perde sa dubleve sl

banii celos-l-alfi doi. Fie-cave perde, pe rand, cite o partida; cu

¢t s'aw sculat ei dela joe 2[R:-"1° 4a—-4b==4c ; 2° tb—23—9c;
30 T aib: - _

1L -Suiiia’ - unghinvilor dintr'tin’ trinnehi fitnd-de 180° si e
i3 . 1 8 )

esprinte valoarea uighinlui C stiind ca unghinl A este este cu t
grade mai mare ca’ B care valorcazi n grade; 2° si se' calcnlese
Pentrit n=50% si t=—=12% 3° c¢ devine. trinnghiul ednd A—B=—4509
[RC: 19 180°—(2n'+-t); 20 68% 30 Trivnghiul devive dreptunghic
7111 1 e ' | N i

INMULTIREA.

1..Ce e inmulfitea algebrica 2 ’Euznz/a/éjﬁropricld{;’k de la in-
nulfive. ™ ol

2. Productul si swimna a dond cantitifi ¢ negativd; cunr smuut -

acele cantitdfi si caie din ele e mai niare i valoare absoluta? dar
- dacd suma e pozitivig 2 1 ( , =
3. Un’ fumdtor cheltucste zilnic o stiini a; cata . cconomic ar a-
vea in n ani dack war mai fuma? )
4. Sa se savirscasci tninulfivile urmiloare:

198 3535308 w wi 5 (x—a)x-=b) . 8 0,9aix%0,332%x2

2° BaZx4abz - g (- wadep 9 2abeX 3abd
8% amXarXap . T T 10°  2amboX7brer
49 4a2x3abe C=lED e st
e : - .
il o S 50 Sapmx Zanprm
2% BamboX 5ambrz, T T L
3% 4eridxtX3enrdmt 6% (Ba3-—2b2—e¢3) N Samrhrorit
40 '-'gbw_x%bx-v B o Séazbacxo,ztsmb‘z :
16 4_§pr'n-pqé-‘s>'<€'pmf;nqtfs‘
20 (—L-ia?b—-zab‘l-_f-—ga?b?)%a'lb’c
3% (a2 3w £ Ta%(a— 1)
40 (22a—56b2+-3d+-2¢)(3a24+-2d +-Sf)

.

A e T T e
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1° (3ami—bam-9am3) Ly
2° (‘2:1‘2-—4a3b9+2a‘.b—‘c3}(a—‘b) _
0 (x‘-’ P 6.\:3) X™IBS '2x3>
3 L hr & :

T TN ==Y
£ (0,352 J,-.%M——:a?—.o,l_7,a)(;;a?;§,57a) -
L (xa)(x4bixt-) 3 (ta)(x—D)(x4-c)(x-~d)
2% (x+4-a)(x—Db)(x+-c) A (x4-1)(x2=1)(x341)

OBy 2—y)x—y) 60 (x2+y2)(xfy—1)(x—y)
7° (X"'——x3+x—l)(x‘+x2——l) -
S [(a—}-b)—(a—,b)]ax[(a?‘-i—b‘l)-i-(a’.—.—b?)]by ,
1° (.\'3—i—ax+a‘l)(x?—ax+a?)(x—a)(x+a) : '
20 (l+x‘-’—{—x‘+x°+x8)(l—-2x—-3x3+5x5——2x7) :
3% (5xy'—Sx2y34 2x3y2—ixty 4 Xo)(—3xyt—2x3y* Lxdy—9x5)
o (BB _mh atyed v et
i a6 SR s BTy
5. Cafi termini poate avea productul unui polinom de 'm fey-
mini cu un alt. polinom de-n fermini 2 =il :
6. Sd s afte, firid a savdrsi fumnlfirea, primul st ultimul termin
al produciului (3x3—8x2.1- Qxy—5x)(2x*+7iz3+9x)').
7. 84 se inlocueasci espresintle wrmdtoare -cu altele cchivalintes

19 m2e—p? 20 mi4m . - 30 3

4° a‘—bt 4 ade 6° !x'-"—'—;, L

7° af—bs 8 (atbp—c2 g0 @te)P—(a—c® R.: 4ac
100 ("jb)— ("‘%b)o = R ab

8..84 se _Sdz)ﬁ;_'scascti‘"Qpera/iunile ardtate:
ik (a‘-’+b‘1)(a‘-’—b’-’)—(a‘-f-b)(a-—b) ;
e (2x3—3x‘-’y+5xy2)xy—[6ae(2b—3c)] -
Sk (a+b)(b+c)—(a—b)(b'—'c)+(a—é)(b+d)
40 [(a’—b)x‘-’—-(a’+b).\:+.(a—b)](a'x+b)-' .
57 (24 = 5b)(3a - 7b)~[(8a— Gb)2a + 3b)=~(3a + 4b)Ga~7b)]
G2 [(a‘3+b’-’)+x2+(a+b)x][(a‘3~b‘~’)—(a-fib)x—.-x‘—’j A
9. Sd se-simplifice espresinnea T g
ab(a4-b)

a(a+b)a+2b)  afa+b)2a4b) -, b
3 i =y S8

10. S& sc verifice identitafile -
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1° x2+1=(x‘+\/_—‘1)(x—\/:1_')
20 x1=(x24-1 +x)/2)(x2-1—x /9)
8% XO41=(x2 f-1)(x24-] +XV/3 )(x2 ~1—xy/3)
2 X=X 1w )t el -y
| Se va baza pe proprietatea: ,, do.1a operatiuni de sens contrar ~
cu cantititi egale se nimicesc®; ast-fil :
PRV ) (—x/2)= —x2(/T e x22— oo
TA.— A verifica o identitate va si zicX a sivarsi toate operatiunile ar3-

tate prin semre in unul din membri §i a merge cu’ calculul pand cind dim peste
cel-alt membru,

11. Sa se espriie. algebriceste triplul varstei wiies persoane a-
cum 5 ani, x find virsia actuald, ' - -

I2. Suprafaja unui triungli  fiind egali cu productul  celor
doud dimensiuni a si b, sd se esprime suprafafa  dreptunghinlui
a-le cdrui dimensiuni syt (a-+0) si (b—o). - '

13, Sd se afle voluiul nnni con cunoscand raza bazei sale R
st indlfimea h, ] '

RIDICAREA LA PUTERI

1. Ce infelegem prin puterea umei cantilafi 2
2. Cume se ridicd wun monom la o puierc 2.
3. Un patrat poate fi in sine iusugi negativ 2 priv urmare cu
pulenr veprezenta o cantitate esenfialinente pozitiva 2
4. Sa se ridice la Prderea ardtats monomii
(—2a)™ ; 19 cénd m e nepereche 2° cind m e pereche »
TP = @ (—ame ; — (a2
(A (exyp  (—8x2y)e ; (amo) — g g
" 8. Cu ce este egal patralul unei suwmne? dar patratul unei di-
Sevenfe 2 4 - : -
6. Sa se ridice la patrat binomi; : :
5x+3y ; 5x—3y ; 9x24] i 1—8y® ; mS—n3
7. 8d se caleuleze diferen[a patrateloy lui a4-1 i 2;2° asi L
8% a2+ si a2—1, - v r — ]
8. Cu ce este egal cubul nuei swme ? dar cibul iei diferenfe?
9. Si se ridice la cub binomii. de mai sus. :

10. Sd se calcnleze espresiuiile - A
(a—b)‘l-}-(b-]--c)‘-’—-(c—a)2 i mm—1)%m 4-1)2—m(m—1)2
(1+2a—'-3b)2—(1—2a+3b)? [punénd’o sub form3 de sums

si diferentd gisim :.8a—12b].. . : ‘
(a+b)*—(a—b)>—6a2b R.: 2b3
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(a--2b2—2(a-b)24-a2 ; (a+-3b)* —3(a+-2b)2 4-3(a4-b)’—g3~
11. Sd se demonstre ci (a+-b4-cPR=a24b2 42 +2ab42ac42be

- si (a4-b +c)3=a3+b?+cs+3(a +b)(b +-c)(c+a).

12, Sd se calculeze puterea a 4-a a unui binom. [observand

ci (a+b)* se poate pune sub forma [(ab)2]2 si caleuland glisim

‘ [N (aib)‘:a‘_—#_—l}asb-}-m‘-’b?i4ab3+b‘ :
13. Sd se verifice identitdfile : . W E
AL " (a+b)’4~(a—b)3=2a(a24-3b2
20 (a+Db)*—(a—b)*==2b(3a2+-b2)
30 (a+t;-—— c)‘~’+ O ];+C) 2=a2-l-(b— c)?
4 (at-b4-c)(—a+D f-cja—b4-c)(a Il Cl=—=nl
. :4(a‘-’b’~’+b‘-’c‘,—’-{—a2c'~’)—(a?+b2+c‘~’)‘~’ et 19 -
a3 (u2+b2.+o'-’)2;-3(a-’—b+c)(-a+b+c)(a—b-l-c)(a+bfc)=
. :2[(:1'-’—b2)'~’+(a?—_02)'-’+(c'3—a2)'-']
14. S& se savarseascid caleulele ardiate in espresiunca.

: (a-+-b--c)s— at-b—c)*~(a+c—b)—(b4-c—a)

si sd se verifice vezultatul facind a=5, b=2, '¢=7.

_ 15. Sd se adune vinomilor urmdtoi cite 1 lermin ast-fel pen-
lrie a capata wiste trinomsi patrafi perfecti : !
25x24-10x ; 9x2—6x ; ix24-1oxy 5 64y2—16xy

8ix24-9y2 49x2—144y2 5 36a2h202- g2 i IxtH81yt

IMPARTIREA.

L. Cunoscind un product de doi factori §i unul din ei, cum
aflam pe cel-alt’ factor ? :
R. Cum sc impart doi 11010111 2
3. Sd se formese ciinl nonomilor ; :
25a%b : 5ab ; 81mnp? : 3mp? ; 165x2y2z : 15x2
3la2x : l4a2 ; 12m2n : m2n ; 28abie : 7abs
b a2 RNy p G
107a2b : 9ab2 ' ;XQy . ?l H Ep?q . —qu2t
Ta—*bitig ; Gaxt2hl-sq7 ;- 1la2(1—b2)3 :—8a’%(b2—1)2,
4. Sd se formeze productul monomilor : :
j 8 o
TPTTX8P2 % — a2y Zadhi-t
9. Sd se formeze cityl monomilor : A

-3 MR 92 —5l.p 2 i
Tam anf:-?cpﬂ . 2_3_a2m Sha—1pis ; -——;—xsy"‘*“: ?xny.u—nZS

6. Sad se savdrseasci impdriivea si si se simplifice citul
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ESTR’AGEREA DE RADACINI.

1. Cum se estra age rdddcina dintr'un monom? in ceca
poszbzla estragerea?

. 84 se treacd sub mdu:al faclorul ce’l pi ecede smzpltﬁcandu- &
SE 1ezultalul

S0t 'y

R 2 5 1VE ; o ; by ; b5

» m-—n m"+mn : 8.
(a-{—b)v b i m-}-n)\ m2—2mn+4-n2 '
3. Cum se estrage vdddcina patratd dintrun polinom?
4. Sg se estraga rdddcina patratd din polinomii :

a°+a-|—— ; 9&2—30\:-}-"5 ; 25x~-—30xy+9y‘3

a‘-’+ab+— ; a2+2a+—. (x24-1)(x2—1) -(14-x2?)
5.-8d se arate ca in caz
cand a—b_c, Sormula

; ?\/(a-i-b +c)(a+b—c)(a+c—b)(b+c—a)

. =
se tveduce lg ‘/5

1tl cand triunghinl ¢ eéhilatcral, adecd

iar in cazul cand trmnghml a dreptunghzc,

adecd czmd avens d. e.
a2'—b"_+c° la S_Z :

Esercitii cu espresiuni mtmnalc fmcmonm e,

1. Sd se reducd la cea mai szmpla espresiune ﬁacfumzle 5

~12a2blc - b —8x%y¥ 84m2n’p —ax+-a’?
?' dab2 = < 2xy2T -f—36mnp o —ay—a?fy? !
5' 2—b2. g ~at—bt | a~+2ab+b" s a2—2ab +-b2
2atb)  daybp L Tmpip S Tm=b)
xz—f—"at—{-a- 10. *—{—"mn—}—n" 11 3at3+da3x—6a 2x2
. 5ax4-5a2 .. 'm2—n2 - 44 ax’—adx
a2—2a-4-1 a—b 3x4-1 . x2—] Lax2-—at
4 A= [ .13' az—pe 1% Ox708 ek ax4a £} S x4-a .
- x4yt 23232 . ooa N ‘
3(t+y)" 18°va‘3—4a+4 T a—2 ‘
. X—x . . X (x54-1)—(x341) s
m’ R.: a‘l—_l 20 == ) R.: X

x2—1 g ‘
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21 a +b3 5 @24b2—c2 193} ..a-—nb 3b2

S5 (B & a’4-c2—b2 350 & ~a~—5ab+3b“

: a2—ab4-be--ac .a=—b | I—a2 A
28 al—ac o (I+4-ax)2—(a-x)2 "y o
2% ab(x24-y? Ji-xy(a24-b?) R. &%+by : 27 a2—1he
i ab(x~—y~)+\) ('1-—b-) " ax—by — s IR 0B
28 (‘H—})‘—‘:‘-—-;‘ 4(a+b) c—{—d_ c—d) R. a-+b

C(xyP—xiys a c+od 6 S
_ac( l—-__) X a
G o) SR 57, 38 xFa RE 1
) q(l—b) , R " &
c-Fab ] I+a  x—
N2.n S sc iransforme dntregii in fracfii §E apoi sd se simplifice:
' — Z
0 a+—‘ 2= g3 m-;-"ioﬁ 4 2L
a+b+c : 5 . '13-1-"{3
5. a—}:c— 1b 6. a2 at-}—t e +\ IRz == L
f— a%4-x? 2.1——b
Z. ﬂ.—b——§ S. 11+X+?;-\* 9, J ‘—(
]0 1~b +c* < i R. (’1+b— —b—c)(a+c—b)
2be 2be
at—] o a%b
—'C)(. \ 2-. < e 3 B e
ZLR _,,__*_1_*_ a+1 e Aw] R. ab—|1
a
| | a* .
/38 ﬂ—r_{: ' ﬂ.-f—b
3. Sd se reducd Ia acJtm :mmzlo; ﬁ'ar]ium'le;
10 2a 3c 4a o 1a 5b 3ab 2 22U3
3b’ 5¢ 8x? ' 12y2 16xy ' 3xy?
.2’ ab ~a—3b R a’—a?h atb4-ab? 2a—3b
5 a-i—b” a—b '’ '~—b’ T oal—b? ! TrlpE e a2--p?
4o 4 m—n m~-n?2 m?—n?
= ik m+n ' mi—n? ’ 2 e

4. Daci am aduna o acetasi canfifate m g ambii termini aq;

unel fracfiuni, se schimbi valoarea sa? dar daci am  scddea o
acciasi canlitate?

3. Sd se suvawcasau operafinnile ardtate si sg se simplifice

__{___“]_6'1_F ‘1 5 a+~b E—_b 3 a+b__a—b

R oY 2 2 al a
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b= Sy ] . atx ax a?fx?
% Aa—b+b-a 'R' atb s a—x1 '1—'{ a—x
. a+b a—b a b @ 1-;-:1
Tt Tutety St
. ab ', be ca x 5 2‘:-
& a—~b ' b— c‘_{:Céa 10. x+1+.\'—l e |

L
I3x 1—2x > b ab as

! .
1— 195 “Tat+b  (atbpEh (a-+b)?
1 1 Com AP IS ax
e N+ ?+ T x(a—x)+ ala—x) ' (a—x)?
s B o 7 ’ 1 2 1
19' a+‘z+a—z B x+2—x+2+:~:+3
- ax X—a 3ax—a’—x? x N ox?
e xi g2 Aok M2, o & x—l_x+l+:\r—_f
3 X2 3X*—x+12 x42 x+8
E I ST | e 20. <
a2 x—1+_\:+l xi—1 - ."0' x*—9 X+3 , x—3
21 5 + - s R:atb+e
" (a=bja=c)™ b=ajb—c) " {c=a)fo—F) @ ey
ab—4b%-13a% 95} Sl I 1
2 ST D e e G 1 - ol
w 3(a*—DbYy i oD X 3(a—b) 2 _ 3
X+4¢ g x-+Db X+a
—(a+b),\+ab \~—('1+c)\+ac X*—(b 4-c)x4-be
o S X2y Xi—4x41
15x5—]7x? +°at*—lb ] )\‘-—x- 6.
25 at bt ¢t 0y
) (a-—b)('t—c)('l—-d) (b—a)(b —c)(b d) (c—a)(c—b)(c—d)

=

o= )(d-—b)(d—c) ! R. aTb_{_cA.{..d

Inmultirea si ridicarea la puteri.

3cd » 2b

1. 2ab. Zh BEE. 3il 4£.ab
2ab a? LY el )
i 5a 3x 3a - ( 5b
a2l _ He = - 3 i o T
f)—' =) Tatb) 6. (x+y)° . T % ° e
s =1 (x+ (x+ 1)y? (a—=D)? b i
Y2l Gx—1)T = lagh a(a—| b)

’ X(a+-x) X(a—x) ( _>
10. X2—2ax+a2 . X2+2ax+a'~’ L (a+b)




- A

7200, -, c)(—i

- 2(a®b)?
5} BF’E‘)E

(a-—Db)?
18. a-{;b
2b

a—b 3

(1— e

o (32

b

b..

a+b

2x

26. (L4 =

l4x

)

a —t‘

g

i a-—v(-
Im

a

b

125

17,

HE:

_'1‘+2
2 " atloy:

28 (

. ah—b_)

. 9dath
5ab2 * Aap?

). (i1

S e SN E RISV INA T FRACTIONARE . 27

(o) (-8
[ a-rb
1 3 ﬂTb
Y('I—\)

afa-+ '{)
+2ax +x2

: T at—Zax gt
2y a+(‘1+1)a\+\— (a2—x)x

(22 + x)(a2—x) a+tx 2

. X(a—x) ala+x)
It a‘~’+_\( a+*<) '1—’\)+\-

s

+ l+ .1) !
('t-—y-)
o (x*+y2)?

19. -
a%r

~

(.

X
2b

—_—

'1—b

)21

b1
Ay,

d

—————

3

= G ma
\3b  4d/\4ec
e |

a

C-rd

)

(2 —x]
a—\) alaw
par;lrea si estragerea de rddicini.

9a
b

Z

2.—1)-::1 A3

6. a: —]l;_-:a

. a2+Db2 9
135, Eor ol
az—Dp2

16 (x+y) : (

(-5

d

]+1b) S (H‘ ):

—r— —) 20. (ﬂ+1+—') (1—1+->
'1”b"+b‘

worp 2 (165 (g (1LY

Y+y+x—y> Xty i
Y s+y/C \s—y T xay

a(a—b)
x—1
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24 (a +b a—;b) ! (a‘-’+b‘-’_ a‘—’—b‘l)
"\a—b T ard/) \amm T 2+ b2
Cui se estrage rdddcina dintr'o” fracfic 2

Sd se estragd rdddcina patratd din f:ac[umzle urmdloare siii-
plificandun-se w:ultatul )

422 oxd  Ddac | a—b? | (atb)
g2 ' 16 7 TEE 7 @IhR 7 oa—b

I]sercltu cu espresmm 1mt10mlo

1. Ce wimim radicali simili 2
2. Sa se reducd la acclasi indice radicalii:

3 : 3 6 3 L S 6 9 :
° V3, VE 22va, Vb, Ve 3YX, VY & VST VYR VR
Ki A 3 5 1 B . _
0 Gl I U

31 =3% Bl==aY
Sa se calculeze espresinnile urmdtoare :

3.

LoEaE 2 BTl 5 83T
4. 5\/2—3\/5 5. 4\/00 0\/00 6. /9— \/4 7 \/o—\/l
Fi b L . ~\/'1
: —\/a, atya =
10. \/ab \/bc 11. 3Yx? . \/y‘-’ 2! 2\3/m 3i/aT
13. \/'1 ) \/b 14 Q2+ v/3) -—\/5)

15, (—a+b\/c '1—-b\/c)
- —\/b 2e4)( a-}-\/b?c‘) 778 ’V 3\

18. (\/'H-\/b(\/a—\/b 29. (fa+b+ya—b)(y/a+b— \/a b)
20. (Va+yb+yea+yb— \/c)(\/1+\/c—\/b \/b-H/c—\/a)

21. (Y5~ \/s)(\/ows) o (Y373 \/")(V3+\/~/
23.. <1+\/ +\>K1 \/T?§> ot (T 25. (\/b')s
26.?(\/111‘3)3‘ 27. W 2. (\/(a-+b R ('1~+b")

*) In 'Algcbré toate rezultatele
fticate, in cit sd nu m

calcu‘e or trebue se fie cat se poate' de sim-
ai contind nici o operatiune care si pmm fi savarsgita.
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29. (Va—y/bi2 30 (\/{{—\/5)3 '31. ‘/1--\/1)4—\/0)"
32. (m——n+p\/——l 38. 5) : VS 01 V32 . V32

33. {382 : \/4 36. \/‘1 \/5 87, voa 1 /15
BS|
e

T T

55 \/'L: \/% 9. \_ /5 40,\/%:\/,_3
41. V-(')— : /—Z- 42 3—\/%) : 2+y3) 43. (a—yab) : (Yab—D

41 (Ja+b+c)/aFb—c) 4. Va24-2ab 4524 y/a?—2ab 1 b2
1 - 24

lO
Ic

46. \/2—4+2\/(-5—-\/§+3\/l_5 A7, Wﬁﬁ_ :‘F_'G R.: =

1 0. \/\-+—l+\/\3—l  Vx2D — yxi

v TR a-{-b\/E‘/ \/{°+1 — Vel VSTl 4R
XH-VR2=1 x—y/xe—1 Vx +\/y LR [ Vy 2

e ‘{‘/—\/‘I--‘—/—-l \-}-\/(-—1\/ : (\/\ ——\/y') Jri‘/x—}- \/y)

] X~ Vy V — Vy \+a /\—a

2 (\/‘{ — Vy) (\/‘:+ \/}') y ‘? X2

4. Sd. se transforme fracfiunile mmatoan in alicle cclzwalenl«,
insd cu unmitori rafionali.

3,2 342 ab 143 5. Vi3

L 78 _2' Wk > Fi L e s Vz V3

. 1—38y/5 ' 1 ' 5 a--by=1 DR,
13 T VEBRs T a—by=1 v§+\/5+\/6

11. Wb+bya et ol nd TN B <o
Va+yb a-+y/—b VX+Vy \/'1——\/b

. ViFal — i - Va¥b 4- /a—b
(54, T S 16. =5 Em
a2+2—9)T—at Vasb — ya—b

Ecvatiuni de gradul antii,

Ce deosebzre ¢ intre o identitate §i o ccvafie 2 - -

Principiul fundamental relativ la 1dcntzfa,fz se aplzca ;z ecvafi-
zmzlo1 2

Ce vestricfiuni sunt de facul in cazul cand znmul{zm saw im-
pdrfine ambii membri ai unéi eccvafii ¢t o aceiagi cantitate ?

Cu toate-ci am insistat mult asupra acestui punct in curs, totusi dau aci un
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esemplu care ne arati ci minuind calculul fari nici o precautiune, putem f
condusi la absurditati, - !
Fie a §i & douid numere oare-cari a ciror diferentd e ¢ (c#:’)). Reprezentind
aceasta inscris, avem "
a—b=c
Inmultind ambii membri ai acestei egalitdti cu (a—b), care nu e nul, avem
» a%?—2ab - b2=ca—cb :
“"si scotdnd in factor comun pe a in membrul Antxi $i pe & in membrul al doilea,
ceia-ce nu schimbi intru nimic valoarea egalitatei cici a §i° & sunt diferiti de zero,
. vom aveu ’ ) : ! .
a(a—b—c):b(a—b—c}

Daci am face acum gresala de a impirti prin (a—b—c) care ¢ nul, cici
a—b=c si prin urmare a—b~c="), am deduce :
a=b

ceia-ce e imposibil cici a—b=£0.

ECVATIUNI CU O NECU NOSCUTA._
‘Sz‘i 8¢ rezolveascH ecvatiunile numerioe :

1. 45—x=38 2. 4x—5=7 : 3. Hx+4+-3=18
4. 27—3y=6" 5. 19x—14=12x 6. 8x+3=4x+15—2x
7. 38—2y=9y—39 g 12x +4=16x—4 9. 12x—-8=3x+28
10. 21X—42+5x—15=11-—68+42 ,
] - 77! 127—7x—,4x:115-—8x+9x B
N el2, 8x+18+14x—~9—5x—23—3x20 R.: x=1

13. 3—2=5 = 14 Uy-+4=IS  15. 5(15—xp=l5
16. -§+§=3‘;2' 17.';5?-2:52—282—%_, R.c x=12
zs.%—.ﬁ@-%:-ﬁ;-%? R.c x=15 19, ;’;;_*‘_;:ITO-

20. §+§—§=7 e 21.—2—%4(%:9 :
22. g—g—géll—z . %—%+%—6;—;‘1‘—§—%
24 4";32 :és— 25 g+ ae 1 25 ;x;j):;—?
27 10—,34——5}:&_7}! R x=3 28 ;}—g‘;—zzrz
29. 4";‘ 3_=5x:;‘ 6 R x=7 - 30.. x-i%:%
31, xi"l ’%lz o ‘v%@x%zzls;% |
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R TR ?'—2.\;:'3x—%+%‘l
33. %%__122—:{:5x:36 L I x=8
37, o4y 9 g el
¥ %ﬂ?{%ﬁ@%%
40. [6—(l—x)]x-—'2:(x+1)'-" R, : x=i
41. 5—"%1'2--;-2:“;8 X_*;_'-gf : R.: x=4
42, -2-‘3(‘5*;7—9(72")—13:20.\- *-1]514-?’ Rig=

43, lez‘x%a‘:x%s_x_l_s‘ Y fi}-;-t_i?_—_z

BT Rey=d g il ot e e

SE se rezol\}easci ecvatille literare :

l.a—x=b 2 mx+n=p 3 x—(a—x)=b 4. ax—c=bx rd
J. ab—cx=bx—ac; ¢ (a—x)(b4-x)=a?—xz 7 mx—n=—x

8. i—izc:‘ i 9. '—‘—-z—l-:—b—-e—x— R.: sza-{—nb
a : , Im n m n m--n .
10. (a+x)(b+x)—a(b+c):x2+§l;—c R.: =%

B D 851 i DI . _
11. T—T R.: x_a-;-b 2" ;--f—b_;--{-a R.: x=]

Y i (4] e M a(a+b;x):bx+é(a—b)'

s O e |

X+a ' X—a x'—a? o b—¢c — breo
: R.: x=at¢ . =l
Lolax DR X _h—x _ x¥a x—b_2b
15. ':1+X—b—a+b 16. -F_T 17.T —T-—?
18 2 1 1, x—a =0
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POt b T Ma—x) bb+x) R.x=a—b
b &Y a A e a » )
a b a—b
22. i e e R ’:1
Y=2a y—b (y—aj)(y—b) 7

23. (x+-2)(x~+b)—(x—a)(x—b)==(a4-b)2 R.. x:_a2ib

mg m\ n n .
24, _-5(1——; Full=2)=1 R. metn
s 44X Cc4x 1-tax.. 8-La2 el N1
= o e Rex=g
9y X—a X—b x—¢ Xx—(a+Db+¢)
O SRR i el S i
<4 e e abe

- R.: y—3ac+b’—1)+be’—1)—¢
g T abForbe=T

Probleme dand loc la ecvatluni cu o necunoscuts,

1. Sa se gdscasca numdrul al carui. product cu 24 este 384,

2. Sd se afle numarnl a1 cdrui cdt prin 18 este 9. R
3. Sd se imparti 124 in doud numere care sg difere de 48,
4 La care mmar adundndu-i 39 capdtdm intreitul Inui 2 _

8. Din indoitul wnii numdr scdzind 4 mas vamdne 24, C'anz’i~
acel nundgr 2 - . : : '
6. Tndoitul unui wumar este egal cu intreitul sin micsural ¢y
11. S84 se afle acel’ numdr. : : . 17 3

7. Dacd la de 5 ori un sumdy i adun 6, an 66 peutri sumdg -
Care’s acel numdr 2 ) . :

8. S4 se.iipartd un numdr a ity 2 parfi ale ciror raport "sd
Jfie ca m Jq n. 5 1 )

9. Sd se tmparld un numdr a iy doud pdrfi ast-fel ca una diy
ele sd fie'de n ori mai mare ca cealalis. '

- 10. Sa se impartd 140 in dong parfi ast-fel ca una maritd cu

10 sd fie egals e 0. cincime din. cealalts, R.: 125 i 15).
11. Cit trebue si se scada din numerile 545 si 173 pentri ca
nuimdarul cel dintdi sg Jie de 5 01§ mai mare s cit cel de ql

doilea? (R.: 80)

12. Un profesor intrebat de wumdrul elevilor sdi, rdspunse: lg

wel ani'an vaspuus patyn ciucing din numdrul lor, 10 fiind qb-
enfi. Cafi elevi are ? (R.: 50). :
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13. Virsta unu; darinte este & si a fului sdu b la ce epocd
)y !

virsta fatdlui este dem ori cal a finlui sau 2
- 4. Suma a doud numeye este a §i catul lor by si se gdseascd
aceste unmere. (x fiind unul din acesto numere, cel-alt va fi (a—x)
clcl x4-(a—x)=a cte.) :
15. Iutr'o socictate de 126 e persoanc crau de 2 ori mai mulfi
barbafi de cat femei, si de 2 ori mai mulie Semei de cat copii.
~ Cale persoane cran de Sie-care gen 2 (R.: 18°¢, 36 f si 79 b).

16. O garnizoand se compune din 4800 de oameni in cari sunt.
de 4 ori mai mulfi dorobanji de cat calarasi, si de 3 ori mai
mulfi caldragi, de cit tunays, Cafi oameni sunt din Sic-care arma 2
(R.: 300 a, 900 ¢ si 3U00 d). .

17, Cum se poate plati 65 de lci cu 16 piese? (R.: 11 de 5 lei
st 5 de 2 lei). ’ :

18. Sd se impartd 364 4. lei la dond persoane, ast-fel ca unul
sd aibi alitea piese de 9 lei“cdt arecelalt di 2 Jej (R.260 5i 10%)

19. Un antreprinor o Jost angajat s couslrueascd un palal.
intr'un timp delerminat; pentrn care vq primi 1000 de les C
dar i se va opri un Sfert din aceastd sumd ventru fic-care = de
inldrziere. El ferming lucrarea in 112 zile si primi 194000 de les
In cat timp trebuia si termine Incrarea ? : ’

0. Un pdrinte muyrind lasd prin testament cq Suma ce o avea
de 8600 de lei sg Jie Tmpdrtita ast-fel intre cei 4 Sfii ai sei: cel mai
mare sa ia de 2 ori cdt cel de ql S-le mai pufin 100 de lei y ca
al doilea si ia de 3 ori c4t al 3-le mai pufin 200 - lei;sica al
Jle s& ia de 4 ori cit al 4.5, mai pulin 300 de loi, Cards
partea fie-cirnia ? (R al 4le : 500 let, al 3-le: 900 lei, al 9-le:
2500 lei,. 1-iul : 4900 lei). : '

'21. Doi-curieri A si B cari merg in  acciagi dirccfinne sunt,
Autr'ui moment dat, g o distanji d; B merge de ¢ ori mai inte
ca A, se intreaba dupd cit drum se yor intalni 2

22. Un ogar Hrmireste un iepure care qre 60 de sdriluri inu-
intea lui ; ogarul Jace 6 sdrituri in Ump ce icpurele face 9, dar 3
Sdriluride a-le ogarilui Jac cit 7 de q-1e epurelui. Se intreaba cite
sdrituri va mai face ogarul pand ce va prinde iepurile? (R.: 79).

23. Un coloncl vocsle sd aranjere yegimentul siy in patrat in
care scop incearcd in doud Jeluri: intdia oard i dmdne 39 de
oameni; pundud apoi 1 onr inai mult pe Jie-care latura, ii lip-
seste 50 de oameni pentry a forma patraiul. Din eifi oameni se
compuie regimentul 2 ‘



34 L CESTIUNI DE ALGEBRA

ECVAI!UNICU DOUA NECUNOSCUTE
i \—}—y_a 2 9(—{-)—7 3. 4x+4-35y=22 -4. Xx4-5y=32

Probleme dand loc Ia anvatlunl cu 2 uecunoscuto

b

eV —b o y_j. o Ax—y=10  x1y=16
o. Hx—38y=2 . \t+()y-—188 7. 8x+3y=3
I9x—5y=6 18x—9y=57 12x+4-9y=3
8. 9t+9oy—108 9. 5x=—4y=—23] " 1. A2x—Ty=—=—27
6x—85y=3 bx—5y=22 | 14x—25y4-9=0
1. 4 7x=3y 12. 81x—48y4-379=0 13 ax-L-by—m
Sy=3x-+89 °t+l9y——1047._0 ex—dy=n
N X — s 5 Vst
14, _;__’_%: 14, 8+8y_129 15, 10x 3_88'
2x-4-3y=35 8x=66 10y+5=13
16. %’=X§X 17. 5%";[+x‘l:5 18. %—}-%}-':15
SRl e T SRS
5 =y+3 . it =10 31 =18
PSRl W 4y ‘ x+2y y.—Qx_, Y.
19. ?—7_ay—§ ——5———~3—__1 2 q-{-»-_.S
L B +2‘[ *{-f—y 240 va N
W0—r5=5-+6 E s i
22. ax+by=—a®}b? . 23 (t—ro)(y+7):112—(t+1)(9— y)
bx + ay__.ab : 23X+ 10=3y +
: 5y 5x—2 1 35
:_t+ y+1__ 9y 3r+-5_§ 4wl 242
g > y—1=3 =47
b ke JCENIREG
SO g a—p 7 (x+— Y >_vcy R. =5 -
S O
a+b a—b~ atb e\ )=y 2 )

~

1. Suma a douj numere este a; iar diferenta lor, 2. Care sunt -

acele numere ?

2. Suma a doudt numere este 21 ca si mtreltul dxferen§e1 lor!t .

Care sunt acele numere? (R 14 i 4).
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3. Doi saci cuprind impreuni 4000 de.nuci. Si se afle con-
tinutul fie-ciruia stiind ci dacy luim 50 de nuei din sacul an-
tdl si le punem in cel de al doilea, ambii saci contin un acelasi
numdr de nuci. (R.: 2050 i 1950), : :

» 4. Doi prietenj *si zic unul altuia: Dami 1 leu ca si am tot
atdt ca tine.—Dimi tu 1 ley rispunse celalt, ci si am de 2
ori cit tine. Citi lei aveau dingii? (R 5 5i 7),

5. Si se giseascd doud numere ast-fel ca cel d'intAi marit cu

"5 sit fie et intreitul celui de al doilea, si aceasta mirit cu 7
st fie cit jumitatea celui d'intii, (K 52%i 19),

6. Doud numere sunt ast-fol i de 3 ori cel d’'intdii plus de 5
ori cel de al 9-]¢ fac 71, insd de 5 ori cel dintij plus de 3 ori
cel de al 2-le fac 81. Care’s acele numere ? (R: 12 i 7).

7. Dandu-se cite un mir la fie-care copil, mai rimare un miir;
daci Ii s'ar fi dat cate doud, ar fi riimas un copil fird de mar.
Cate mere si cati copii erau? (R: 4 m. size)

8. Un copil intreband pe tatil siu ce varstdare, i rdspunse:
Acum 5 ani eram de 4 o mai mare ca tine, iar acum nu sunt
de cit de 3 ori. Ce varsti au dangii? (R 45 i 15),

9. Un cird de ciori trec pe deasupra unor pari; daci se
pune cite o cioard pe un par, mai rdmin 5 ciori; daci se
pune cite doud, mai rimin 5 pari. Cite ciori si citi pari
sunt? (R 20 c. si 15 p.) . . J d

10. Si se afle dous numere cari si fie inire ele ca 3 1a 4 si
1 clror sumi sit fie 126, (R 54 si 72). : A

11. Un migar care se plangea de greutatea sarcinei ce o
urta, zise cimilei : nu'mi lipseste de cat o chintali (100 kgr.)
lin sarcina ta pentru-ca a mea si fic de doud ori cit a ta;
dmila §i rispunse fnsi : eu daci asi lua o chintali din sarcina
3, a.mea ar fi de 3 ori cat a ta. Cite chintale purta fie-care?

R.: migarul 235i cimila 22).

12. Un podgorean are 2 caj si 2 sele din care una 1 costi
50 de lei si alta numai 6.lei. Daca punea seaua cea buni peste
lul d'intdi si cea-lalty peste calul de al doilea, acesta valora
1 24 de lei mai putin ca cel d'intai; dar daci punea seaua cea
tind peste calul d’intdi si cea buni peste calul de al doilea,

. 3 Ay 1Nl . N
iloarea acestuia devine cat T a acelui d’intfi. Carei valoarea

-cdrui cal ? (R: 210 1 5 g0 I). ' .
13. Doi jucitori convin ca acela ce va perde antdia partidi
dubleze banii celui-l-alt; ca acel ce va perde a doua partida
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s& tripleze banii adversarului siu si ca cel ce va perde a treia
partidd s& cadrupleze banii adversarului siu; fie-care perde cite
0 partidd si se scoald cu 24 de lei. Cu cit s'au pus la joc ?
(R.: antidiul cu 311 si al doilea cu 17158 :

I4. Un pirinte promite fiului siu 30 de bani pentru fie-carg
temi bani, insi pentru fie-care tems rea si’'i dea finapoi cite
10 bani. Dupii aceasti invoire, tatil urmeazi si'i dea S0 de bani
pentru 12 teme lucrate. Se intreaba cite din acestea au fost
bune si cite rele? (r. si 7). : I ‘

15. Cifra sutimilor unui numar este intreita cifrei unititilor
Jdar cifra zecimilor 1i este indoitd. Si se afle acest numdir, stiind
.ci daci scadem 396, cipitim inversul siu. (Aceasti problemd se
trateazd cu o singuri necunoscuta, {R.: 652).

5 - T AN iy B BRNG
16. Adunind 2 la ambii termini aj unei fractiuni, ciipitim i
lar scizand 2 din ambii sii' membri ciipitim 2. Care’i acea frac-
: : X oL o S
tiune ? '(Fracpunca cdutatd se insamni cu? apor se urmeaza enuntul si se
L 4 :
_gaseg;te 3). ‘ y |
17. A zice lui B: Bu am de 2 orj virsta pe care o aveai
cind aveam virsta pe care o ai, si cAnd vei avea varsta .pe

-care o am, suma virstelor noastre va 126 de ani. Se. cere vir-
stele lor. (Diferenta vArstelor lor fiind (x—y),acum (x—y) ani Bavea (3y—x)

ani, peste (x—y) ani A vaavea (2x—y) ani; urménd enuntul gasim; x==56 si y=—42

ECVATIUNI CU TRE] NECUNOSCUTE.

T ry=T7 2, 2%+3y—31. 3. T,_ 3y=6 4. 2—3y— 2=
Y+e=9  Bx-2y— | 2y 52=30 3x+2y—2:—13

s etx=8 - 42=36 8:—11r=—1 dr—A4y—2%=]1
S, Sx4-29—2:—3 6. 7x—5y—4z $-44=0
- 3x—4y5:—10 - - 3%—8y 4-224-11=0
7x-3y+6::19, Y42y — 62--23=0 _
7. xty=a 8 xdydz—q 9. x—ax +y=0 .
y+==b. ; by—cx =0 2= :
~r=—c : T Wd=cy YE=c .

10. 446 g1 By Yitga gp T, 2.

~
~

£ e z, JECR I SR s
15 TapHg=10 shpts=1l . =6

St e, o8 PR MERLY
TR T ek e et 27580 B
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¢ 5 s 41 o a2y T 13
2y == === 16. - —
73\ R y+~__'12 14.3:1—4_ 3 15. BrrGe 9 16 715 1<
9,—] - T Jack dit g Wik
3r4-29—=1 y-{—z_ﬂ Py T
> - o
49 —3:=0 é—{—yz&@ Z4-y+:=126 ;1“3::3

Probleme dand loc la ecvatlunl cu 3 necunoscute.

1. Si se determine 3 numere stiind ¢ sumele lor luate douit
Adte doud sunt respectiv 21, 22 sl 23, (R: 10, 11 5i 12),

2. Cineva a cumpirat de la 3 farani cite o cirutiicu grine,
sea d'intdi, care continea o baniti de griu, 3 de secari gi 2
le porumb I'a costat 23 de lei; a doua, care continea 4 baniti
le grin, 5 de sccari si 2 de porumb, I'a costat 46 de lei; a
reia, care continea tot 5 baniti de griu, 5 de sccari dar 10 de
orumb la costat 75 de lei. Cu ecit a cumparat banita din fie-
are? (R.: graul 5 1, secara 4. L si porummbul 3 1),

3. Intr'un bazen curge api prin trei canele: cele doui dintii.
au fmpreund 165 de litruri in 3 or ; dntdia §i a treia, 210 li-
uri in 3/, ore, iar a doua si a treia, 260 de litruri in 4 ore.
apacitatea bazenului fiind de 9 metri cubi, fn cit timp va fi
mplut lisindu-se si curgd toate canelele ? (Urmand enuntul gasim
=25 , ¥==30 §i £==35; prin urmare cele trei canele curgind impreuni dau
tr'o erd 26-+30+-35=g0 de litruri; peatru go de litruri trebuindu-le o ora
ntrl 9 m ¢. sau gooo de litruri le va trebui 100 de ore)l. - .

1. Sil se giiscascit un numir de trei eifre ast-fel ca suma lor
 fie 8, cifra sutimilor se fie de doui ori ciit a unititilor, si
dzand 99 din acest numir si cipitim inversul siu (R.: :51).

5. Trei femei au de vanzare 240 de oui. Dacit cea d'intiiar

fi ] ! N . ]
= din oule sale celei de a doua i dacd §i femeia a treia
. ‘

G- .
r da tot acesteia j din oule sale, fle-care ar avea un acelagi

mir de oud.  Ciit are fie-care? (Prima ecvatic e x+j+z=z4o;»for;
nd si pe cele-lalte dupd ‘enunt si rezolvindu-le gisim: 100, 50 §i gol,

6. Trei zidari A, B, C vor si construeascii un beciu (o piv-
4); A §i B luerand impreund I'ar putea isprivi in 192 zile; lui
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B si C le-ar trebui ln zile; iar lui ¢ si A 20" de zile. In cat

tlmp il vor putea ispravi luerind ﬁe scare singur? (R: A in 30 de
lee, B %20, Cin 60). - !

ESERCITH ASUPR’A INEGALITAIILOR’-

1. Sd se 7e:olveasca inecvafiile

2—3—- >——9 : R.: Toate valorile mai mari ca 12,
! x_z+17<§-—x R.: Toate valorile mai mici ca 12,
2. Sd se vezolveascd sistesnia :
9t—3>o‘r-f-—1- sl 2(x—7)<§;‘—13 R: 1.
Sa se verifice nla{mmle : : : J :
a2 s g -Z-’>2 ,

ori-cari ar fi valorile lui ¢ si b,

3. Care este numirul a ciruj treime micsurati cu 3 este mai

mare ca cmmmea sa micsurati cu 57 (R
ca 15)

4. S4 se verifice ¢i media aritmetici a dOUd numere e mai
mare ca media lor geometrlca, adecd cit

.t Toate numerile mai mar

>\/ab
5. Sa se demonstre ci daca avem
a" a a+a Mger, L ak
—<—< avem de asemenea Zz.<b+b —{—b"\

si sl se enun!;eze aceastd proprietate,

Ecvatiuni de gradul al doitea. E
ECVAIIUNI @ ® NECUNOSCUTA

1. x2—5=11, 2o b—x2—0 3. a2 +1G:2:1,2
1 1 3
2 — SRl . & 392=75 22
4. & 9_0. & T 6. 3y2=75 7. 422=6%
8. 8—12=19—5.2' 9 8}/-——-94_101—43;
10. 3(2:—3)2=279—z2 11, x2—42r=0 . 51-—31»
8. T45=0 14 (mp—0 25 et

»

I
z
pt
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2 20 3 o Sx=1 17—y
sl et =53 e
18, x2—bx~-06—=0 19. x°—6ar4-5=0 20- x2—2y1-1—=0
21 x2—17x4-60=0 22, A—y ——0 23, 2-xr—6=0
2403, 16230 25, 274217804 4-97—0
20, 422 —8xr—12—= L R7. 522 —1724-6—0
28, 2 —14x4-49=—=0 29, 22 —50x4-400—=0
30. 1222 —1724-6=0 31. 4°=3x—2 32, 162=1-6322
33. 224-6r=—5 34, 12022 —612-}6—=0 35, a2 18x—8=0
36, x2--870x +85137=0 5 222 — 0 r—=16224-861-12¢ ,
38. (Br—3)2=20x-1 39. 2x(4x—5)=350 . 40, Gy i=].
41, x7*-bx—*=130 42 b4 1—=0
e, I r—1 241130
43. 33« +2 101‘—0 . 14. ,1,.‘_-—*—]-*—;(—;_1—6—3
i 1 he) G
5, ——1 _— —_ " A 4.2 =
Yoot . . s PGl
a1 b d 43 X+5 x-—5 55
47, — = XX TR g S Y =
& z e x—] s O 49 . X—5 x-+tb 24
Ly 3 H _23 R S - Tt
JO. _\_~—3 X———5_2—l 4 JZ. F_—4+1—£_—2
o X5 O x=6_ 80 I
* tEyt rEgaay
$a se rezolveasci ecvatiunile literare :
LoRE=] 20 a2 2. az’=q? 3 myt—n—=—p
L xX(a4-1)2—=a*—1 S, ax4-bxi=gt—pt 6. ay’=b*—cy?
" X°—(a+-b)x+-ab=0 8. x*—(a%+-b*)x—2ab(a-1b)2=0
). (a—b):\'?—2(a‘-’—b‘-’) +a2—p2—0 10. xX24-2ax4-52—=0
. 1 g~ X== e Ak G
1. x+4-= ML - — 3y =27 A o
BER. | et ¥ 2ty its Rix=x+vap
X+a X-a ; a X—Db
4. === : = TR
x+b+x——b O 2" x—a+ b
, _ = o
6. = ——b S=00 77, ey 8
ZT(Z Z—lb ; 1 a X—a
8, oy = aTX, a—x_a
o T3t b b+x ' b—x" b
1 1 1 1 Lol X-+a
0. =— {.— —_ 9 g — V0
i‘i+a+x+b xl i X+a x
g . 9 :( :) ¢
= S < o7 = 1 l_{'_1-7 +-1+5—0
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£X4 - — =1 | _ 4 0 5 Tiie o3 Y
x—b x-—q" _ ,2J' a+ ga o b,+x ]

Probleme dand foc la ecvatiuni cu o-necunoscuts.

1. Productul unui numir cu- tndoitul siu e 72; care e acel
“numir? (R.: ¢). . : ]

2. Care’i numirul al ciirui patrat al intrece cu 80 ? (R.: 6 gi —s),

3. Care este numirul al ciirui patrat miirit cu 12 face cit de
7 ori acel numir? (R.: 4 g 3). ~ ' ,
4. Carc este numirul al cirui sfert Inmultit cu jumitatea sa
» face 18? (R.:.tz). . ' .

5. Si’se giseasci un numir ast-fel ca adunindu-i siscizindu-i
3, productul numerelor cipitate 'si fie 16, (R.: 5).

6. S si giiseasci un numir ast-fel cd daci se’ aduni 14 la |

de 3 ori patratul siu, cipitim de 23 de ori acel numir. (R.: 7 ).
. 7. Si se giiseascii doudl numere ale ciiror sums si fie 18 si ale”
cdror product si fie 79 [Unul din numere fiind x, cel-alt va f (18—x)
etc. se gaseste ast-fel 12 si 6], ' 1

8. Diferenta a doudt numere e 6 51 productul lor e 112; care
sunt acele numere? [x fiind unul - din numere, cel-alt va fi (x—6) etc.
1§ 14 si 8]. :

9. Productul adoudi numere e 32 st citul lor 2; care sunt a-

cele numere? [+ fiind unul din numere cel-alt va ﬁ%z, cici x>(§==32, ete
se giseste 8 si 4] : Y

10. Suma unui numir cu ridicina sa patratd este 20. . Care’i
acel numar? (R.: 16). ‘ -

11. Si se giiseasci 2 numere consecutive ale ciror product este
152. (R.; 14 si 13). '
_ 12 Se cere un numir pozitiv a cirei Jumiilate fnmultitd cu
5, Inmultiti cu jumitatea sa minus 5 sii dea 30 de product. (R.. r2).

13. Si se imparti 14 in doud pirti ale ciiror patrate si fie
ca 16 Ia 9. (R.: 8 i 6). '

~

4. Si se giiseasci un numir ast-fel ca escesul a de 7 ori ace]

numir asupra indoitului siu patrat si fie 3. ),

~15. Prin ce numir trebue si se Imparti 48 pentru ca impir-

titorul mirit cu catul si dea 169 R.: 12 i 4). ) .
16. O bucati de postav costi 275 de lei; dacs aceastd bucatit

ar cuprinde 2' metri mai mult, metrul ar costa ew un leu mai
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pu§ih. Cit costd metrul ? (x fiind pretul unui metru, bucata: cuprinde 2_Z§
metri etc.— R o1t lei). -

17. Si se calculeze latura unuj patrat stiind ci numirul care

¥ esprimit {ndoitul suprafetei sale, este egal cude 8 ori acela ce es-

primi latura sa. (R 450 nu rispunde cestiunei). ‘

1S. Si se calculeze laturile unuj triunghi dreptunghic stiind
cd au de misurd trei numere consccutive. (Seva baza pe o proprie-
tate a triunghiurilor dreptunghice—R.: 3,458i5). '

ECVATIUNI DE GR. I. CU 4—5 NECUNOSCUTE.

il r+-2y=18 2. 34_2y—[1 3 dr—3y4-2:=20
3y+-42=38 2x-}-39—=23. Ty4-52—381=94
Sz4-1u=—39 4r—22—1 - 2—8y4-2/——18
2utTx=48 2t 32=32 5¢-+3xr—4y=19
4o Sr4-3y—2:+4=30 s 42—31=5 4. X+ Yz4-u=10
- 3r4-2y+5:—2t—38 3u—2y=6 2ty todu=I1-
0x—5y4-321-3/—38 20/—32—8 24-2ytz4-n—12
2,1:—}—63/—:—}—41:60 : 5y-—3::§) Xty 2z4-—18 -
7.1 g-i—f,—)’ + %fzss : :
Xz 1 - 8 Tx—2:4-3u=17 9. 3y—u=l"
§+‘8' + =79 © . dy—8x—92u=8 Az—2u=3
5r y = ' 3:+-81—383=0 or—y=3
Z+ 6'+§:~7-6 =, t—24-4y=11 . Sy—i=4-

: . 2t—3u-4y=9 -
S Syt SR T : ; ' o
5tgt 9522 | A : : ,
SISTEME PARTICULARE—ARTIFICIL DR CALCUL..

4 E:—Z/ Tomagacy: Xy T

RO = TR 2 R Ta—b
e e RO R TR
X : ,t+_l/:7 o 4. ‘U—y=4 i of - B ;1"—2)-—‘2
L Ate=l2 C o ne—a=3 i 3ind 5.
SYEE=I13 o e g o x+y+4-2=36
x~+y:'a: N o =14 s 1 ; Iza A
w2 AR Yo=16 . Caty Da—y T
x—y__b s i=17 S | ;b'
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meze inversa sa, adeca ecvat,m. a-le: cirei: ridacml si fie

hl)

NIH
oy —

Eserclpl asupra dlscutlunel radacmelor

1; Sa 8¢ dlscute natura radacmelor ecvat_;xum]or
1° x24-6x—12—0 30 X8y A-15==0 500 +3x+9:0
20 3\ 2H0x4-21=0 * | ¢ 32— 5x—11—0 60 x2—x—1=0

$'0a relatiune trebue sii "esiste pentru ca ridicinele unei ec-
Vatu de gradul .al 2le si fie: 10 egale si de acelasi semn, 29 e-
yale si de semne contrare.

3. Si se formeze o ecva’glune de frradul al doxlea 1° a cirei ~
orim - termin si ‘fie 42, al doilea —-81 si una din riddidcini 12; 2°
L cdrei prim termin si fie 3%2, -al doilea’ termin' —36x si una
lin'ridacini 7; 3° a cirei prim termm si ﬁe 4x~, al d011ea ’cer-
nin 3% si-una din ridicini —716.:

‘4. In ecvatiunea . 2—06r+g=0 si se determme q ast:fel ca
ma din riadicini s¥ fie

P T IR SRS
PR P x=—0) 8 x=l e x=]

Esercitii asupra descompunerei trinomului.-

1. Sdse descompund in' factori trisioniii» ST
2—=5x4-6 ; - 22446 o3 224132440 g #*—3r—45
x~—19t+18 ; 52°—152—50 ;' 42—8z—12. j 82°4-15¢+18
41-—48x+9 0x~—-°4x-f-'17 ;oo 22—8x1-4 ;_ 5'x2—|—2x+3'
2 Sa sé smzﬁhﬁce f;ac;umzle | - i TR

¥2—3x+9 . 2'—20r—44 . 22217+ 20
v*4-212=28_ . A (07318 -, 42—402+400
x2f15x4-18 © r . 2a2-8a41- " X4 3x +2
SERICEE 2a2—3la+15. 7 . BXTipx—9 -

Forme particulare de ecvatiuni..

Sd se rezolveasci ecvafimile 4 .
00IX*£5x—3=0 . (R x'=0,50028  X"=—500,59928)
X2 21x—0,05=0 - . (R.: x_—-O 502306 =0 009306)



ECVATIUNI DE' GRADUL AL DOILEA = =15
Eéva';iunii"Bip‘atrate.

84 se rezolveased ecvafimnile:

X 8x24-16=0 X' —29x24-100=0 Xt —5x24 4=(0
36xf—13x2¢ 120 O 10X 1220~ 9xA—37x2 4
X* 4 6x24-9—=0 X—112x24-927=0  x2= e B 07
x*—2x2—1—0 1223 —R45x2=70750 .. 2 +9. x2- 672

" Sa se transforme intr'o sumd de doi radicali ; -

VERVT s VIeVES 5 Vidays ; Voi—ayim.; Voomids

Ecva;iunl reciproce,de}grvadvul al [V.

XxS—dx2 4 x 11— X 4x3—3x24x £ 1=
XA3x0Ax% _3x 1 —( ! 6x‘—35x3+62x?—35x+6’:0
6x*—5x3-38x2 5 +6=0 axt4-pxd_ox2p OX~+a=0
C IR N0 i X —8x% 4 Sx—1=0
3x*—10x%+10x—3=—0 i 1 (ax+-b)x3—(a4-bx)=0

Ecvatiuni binome sl trinome. - -

1 XH16=0 2 xi=33 | 3 xioup 4 xP=—G4
5. xX044x3—-96=0 4. 3x%+49x%—33321 7 2x3—51x“+30§=o

& Ecva;iuni ira;ionale.~,

B VER=555 . 35 VBTrN=3+ /x
4. ab\/a—x:(a-—.\')\/x 5. YAIn—b=x4 6."_'_\/2‘5:—3:_:‘5#8
7. x/29—xi=—7 g x-\y/%‘-?;:&. 9. VBx41—2y/X=0

10. \/X+1:3X—5' - " i ‘/\——a—}—\/‘\:—_l;_—_\/a_-ﬁ)
12, Vix—s—Vax—p=1 A3 arskfa—x—ya
14, YTxA18—\/xF 8=/ 513 I 3(x—=1)x—2)=x—2
16. \/m_;-‘/x_ﬁ:sl . 124 -\/1’—1'6/&72:4—1
z‘?'"x-f—\/‘l—\x‘-’Tx——\/.‘l‘—\x?fl 5 . L2 ~§+‘/4+x2—_"‘/4+x“‘
20, X*—0x49=4/x2—6x+6 . ‘57 X—2/0r 3y 130

22 VAFSHVESSxm/Ix T 23] Vos R 3 Bl 12513 -
: " S'létem'e’ ﬁe e'évagilldé 'éféqul_ai;dbilleé. :} ‘

L 3bydny—dxty—f0=0 s 3x—2y=0
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2 x+j}:8 ewd X—3=5 4. x4y=11

© =15 REORRE X2 4-52=—65

5. x—y=8 . G.x24,2—74 7. 12 £22=117
s i L N - | B . S
8. 1922233 190 X34 92 A0V FVy=a.
LA -}-;2,:-6__5“ (=100 X2 g2 i CiX 4 y==b2

Ll Xl =39 s U I U e [e NN
i X2+y2—XT—T,}:18i 12 x"*“.‘y_-“ it§'l",tx2 -"y‘lt_’b

DIFERITE PROBLEME."

L. Si se giiseasci un numir care adunat la ridicina sa pa-
trati si dea 56. (R.: 49). N ST f
2. Si se giiseascd ;un numdr care adunat la ridicina sa cubici
.3..Suma patratelor a douii numere este 377; diferenta acelorasi
patrate. este. 135.; Cari sunt acele numere? (R.: 16gi 11).

4. Care’i numirul al cirui patrat mirit cu 14 si fie cat de
9 ori acel numiir ? (R yiig)ie :
5. Productul terminilor unei fractiuni e 143; si se afle acesti

termini stiind o sedzand' 2 din_ numitor “aflim pe _numdritor.

6. Si se gliseascd doudi:numere intregi consecutive ast-fel ca
diferenta patratelor lor si fie 13. (R.: 12 si 11). ' s
- 7. Si se:giiseasci doud numere. consecutive neperechi . ast-fel
ca suma. patratelor lor si fie. 180. (R.: g'siin), T
__8. Care’i numirul a ciirui treime inmultiti cu sfertul siiu este
égal’.cu indoitul acelui numir? (R.: 24 si0). : e B
9. Si se giseascd un numiir a ciirui jumitate, - treime, sfert
1 sesime’ inmultite fntre ele si faci cit patratul acelui numir.
Ricg05imtz) 0 - e

-10.:8% se giiseasci 5 numere intregi consecutive -ast-fel ea -

uma patratelor celor douid mari si fie egald cu suma patra-
elor celor-l-alte trei. [cele’ 5 numere consecative sunt (x—2), (x—1J, x

x1-1) §i,,(x-._i{’2)\‘été.-(-—R.;_xo,. 11,12, 13 §i,1“1/-".— ] T ‘ i |

~11..Un numir este productul a 3 ‘numere intregi consecutive;
lacd il fmpir{im/ prin fie-care- din factorii sii; suma cifilor ast-
el cipitati este 146. Care_a’il acel numir? [Acel numir este (x—1)x(x 3 1)
i urmind enuntul gisim'x==4 7 5 prin urmare numiral‘clutat e 336 sau (—336)).
12. Si se  calculeze Jaturile unui triunghi a edrui . supra-
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Afati.e de 6 m. p. stiind ci: acoste ]aturl sunt m?ieurate prin trel
numere antregi consecutive. : ' ‘
(Se va mtrebumta formula S=]/p(p—a)(p—-b)(p—-c)——R 13,4505
13. Cu’ ocaziunea -sirbitorilor o sumit'de 400 de loj. a fost,
destinati pentru un numiir de'siiraci. Si se afle numirul siracilor
stiind ¢ 4 ‘neprezentindu-se, partea fie-ciiruia -2 fost mai mare

400
cu 5 lei. (Partea presupusi a fie-ciiruia e 5] s urm(md enuntul se msesteR
20~-ridicina negativd nu rispunde cestiunei). : :

14. Trei numere sunt ast-fel e daca le inmultim doui chite
doudt, dau de producte 180,270 si.216. Cari-sunt acele mimere?
(R.: 12, 15 i 18).

" 15. Productul a doui numere esto egal cu de 8 ori suma lor

.§i suma patratelor lor este 160. Cari sunt acele numere? (Se valua ,
mai 4ntdi ca necunoscuti suma lory aceast2 odati aflatd, uniti cu productul ne di:

R.: 12 si4).

16. De ce lungime trebue micgurate laturile unui dreptunn'ln
~ pentru-ca suplafflt'l sa si fie redusi la ‘]umatateﬂ Aphcatle pen-
“tru b=4.h=38. R.: —-(a-}-b—-]’a }b- — radicina cea mare nu rispunde

cestiunei: laturi ncf'atne nu esisti; 20; 1).

Progresii — Logzu'it-mi — Aplicatiuni. -
PROGRESI ARITMETICE.

1. Si se calculeze al 31. Jea termm '11 progresiei —+-3.6. 9
2. Si se calculeze al 27-lea termin al progresiei <+11,5.9. 6 5

11

3. Si se _caleuleze al 18-lea termin al pro"resm 507 1O
~

4. Sit se insereze 12 medii aritmetice intre 5. si 83.

5. Si se insereze 20 medii aritmetice fntre 3! si 664

. Fiind dute 545 54 3¢ gaseasea Aplicatiune X * Raspans

LRI T siMSEET=0 -"T.;E_S,' n—=32 r—3 si S=1488
a, Tl 1 51°SY =A@ =5 =4 MT=20%si -S=1387

L rn asiS 1=I160, r=3, n=5% a—]" s1 S==4347
a, L:T7 lsisS - a=i7;+ 1=y r—=19, pn—299 si S=572
syl SARD qi n: ca=0," 1=5%, S=999 - r==1,5si n=87 " -
a, n, S r <i:l a=10, n=25, S=850 r=2 i 1=58
JISTIRS 1 Qi,‘a 1=199, n=100, S=10000- r=2 _si; a=1
arsse | §i n  a=6, r=2, S=59% |=46 si n=22

L, riSeia.si n 1_3 J= I IS—=78 ..a=3, si n=06
%.-Suma.a trei-numere:in. pro resie aritmetica este 2% si.pro-
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" ductul lor 440. Care sunt aceste ‘numere ? [Unul ﬁi}ad %, cei-l-alti vor

fi (x—r) si (x})—R.: 5, 8si 11].

8. Cate batii sund un ceas tn 12 ore? 10 presupunind ci suni

numai- orele; 2° presupunard ei suni
timp de o ori.suni 10 sferturi, prin urmare: 198),

.9. Si se calculeze, numitrul punctelor cuprinse. fn cele 90. de

bile ale jocului de loto. (R.: 403).
10. Se stie ci cocorii ¢alitorese disp
adecd c¢i 1 cocor ocupd primul rang,

si sferturile. (R.: o 78;2%1n .

usi in formi de’ triunghi; -
2 cocori al 2-lea rang, 3 *

- cocori al 3-le rang...; cum”putem determina numirul lor caind
cunoastem’ numirul sirurilor.? - Aplicatiune - pentru 12 - siruri.

R.: -73). : s
11. Si se giseascd unghiurile unui.
ind ci numerile ce'le miisoari sunt
{Suma unghiurilor unui triunghiu ¢ de 1809—R
12. Si se giseascii suma celor d’int

(af).

13. Si se giiseascd suma celor d'intdi 2 termini ai prooresiei
5 Be S

L=l =2 53

n 71 -1

. 14. Cine-va tocmeste un servitor cu
tindu-i cf, dacd se va purta’ bine; si’

triunghi dreptunghic sti-
In progresie aritmetics.
-2 309 600 si go?).
i1 # numeri perechi. [R.:

: i3\
} (- =),
240 de lei pe an promi-

1 sporeascd in fie-care an

cite 24 de lei. Servitorul mul{umindul in timp de 19 ani,- se

dntreabi care a-fost leafa Jui in al 1]
primit el in tot acest timp. (R.: 50 672;

9-lea an §i citi leafi a
20 8664).

15. Si se dfle suma a 2 numere consecutive cari incep cu 7.

f

(R ”(3’;*?)) -

16. Sa se afle laturile : unui triunghi dreéptunghic stiind” ex
numerile ce le misoard sunt fn progresie aritmetici de ratia 4.
(Se va servi de relatia a2=b%c2? R.: 13, 16 si 20)." . - E

17. Un colonel care comands 1156 de oameni, vrea si'i riin-
duiasci in form3 de triunghi, adeci ca in primul sir si fie nu-
mai un soldat; in al 2le, 3; in -al-3-le, 5; 5. a. m. d. Céte siruri -

va forma? (R:3,).

18. Suma a- 5 numere tn progresie aritmeticit este 50, si pro-
ductul lor 4536. Cari sunt aceste numere? (R.:' 2,6, 10, 14 si 18).

19. Cite bile:sunt tn 13 siruri asez

%

ate in formi de triunghi

2chilateral, daca primul sir contine o bili; al 2-le, doui; 5. .a, m. d,

R.: ‘gr). ; Fi
0. Un corp care cade striibate in

prima secundi a ciderei

ale 4m9; in a doua, de 3 ori aceastd distant¥;. . a. m. 4. Se .cere
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spafiul stribitut de acest corp in a 12-a secundi i spatiul stri-
bitut in tot timpul de 12 secunde. (R.: 10 11zm,7; 20 705m6).. .

21. Suma a citor numere din sirul natural este 325 ? (R.: 25).

2281 se giseascii suma a 2 numere consecutive neperechi
cari incep cu [u(u—1)41]. (R.: na). :

23. Un lucritor'se tocmeste sit sape o fAntAni pentru care i
se pliteste I leu 30 de metru in plus 50 de bani pentru fie-care
din metri urmitori din cauza greutdtei din ce in ce mai.mare
a lucrului. Se fintreabi cit i se cuvine pentra 18 mictri?
(R 103, 51c5). - W i 1

24. La o petrecere ridicAndu-se un tuoast, fie-care conmesean
ciocneste o dati pahatul cu fie-care din cei-l-alti. - Se cere nu-
mirul ciocniturilor stiind ci.la acea masi asistau.-14. persoane. -
(Cel d'intii va cizcni de 13 ori, al:2-le de 12 ori...—.: g1)..

25. Un servitor intrebat ce leafy are riispunse: Eu am. acum
820 de lei pe an; anul d’intdi n’am avut de cit -120 de lei, dar
in fle-care an mi'a sporit cite 35 de lej. N

Mirat cum de a ajuns Ia o leafiatit de mare, il intrebi :
»dar de cati ani servesti d-ta ?“—S3i se afle aceasta, R.: 21).

 PROGRESI GEOMETRICE.

1. Si se calculeze al 11-lea termin al progresiei ++9: 43: 295,

2. Al T-lea termin al unei progresii de ratia 3 este 1458. Ca-
rei primul termin? - - '

3. 8 se fnsereze 3 medii' geometrice intre 5 si 80.

4. Si se insereze 12 medii geometrice intre 21 si 33480783.
(A vedea in tablele lui Dupuis pag. 146 puterile lui 3).

5. S& se giiseasci suma celor dlintai 10 termini ai progresiei
== 3 : 12 ¢ 48..... E ‘ 3 2y Ry

6. Si se giiseasci Suma celor d'intdi 7 termini ai progresiei . -

] .. M = " . =
55 ¢ -~ Precum si limita la care tind cAind numsirul
. [y

.

1
3°9

lor creste indefinit., - : - =

7. Si se giseascd suma celor dintii 6 termini ai . progresie
= 1 0, L OXIIR0.001 ... § . o

8. Si se fmpartid 182 fn trei pirii cari si fie in progresic ge-
ometrici de ratia 3. (R.:' 14, 42§ 126). S Y

9."Si se_giiseascd limita sumei terminilor unei ‘progresii: ix})ﬁ-
1it‘desérescz’xtoaro stiind ci primul termin ¢ 10 §i ratiunea’ § .

R.: 30). "
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 CESTIUNI DE DOBANDA.

1. Ce va deveni dupy 19 ani’ un- ecipital de 1600 de lei -dat
«cu dobindi compusd cu 4, pe an? (R 2561 lei 6o). -
2. Ce va deveni dupi '8 ani un capital de 3625 de lei dat cu’
<dobandd compusi.cu 49, pe -an? (R 4obrteiog). .
3. Ce va deveni dupd 6. ani un capital de 18500 de lei dat
~-cu dobanda compusd cu 5 °/y-pe an? (R.: 24791 Iej, 77) - :
4. Ce va deveni dupd 27 ani si3 luni un cipital de 1000 de
lei dat cu dobandd compusi cu 9,3 %y ? (.t 4303 lei, 82)." . :
5. Ce devine ‘dupi 7.ani si 72 dé zile capitalul 8745 de lei
-dat cu doband: compusi. cu 4%, pe an? (R.: 11599 lei, 50).
6.- Ce devide dupi 3 ani, 8 luni.si 6 zile cipitalul 13052 lei
.-dat cu dobindx compusit cu- 4,5 %o pe an? (Ru: 15352 lei, 50)-
7. Cit trebue si imprumute cine-ya cu 3 % . pentrin ca dupi
10 ani. sd aibd a lua 30000 de lei? (R 22322 1ei, 82). : o
8. Cat trebue sy Imprumute cine-va cu 5 %/»» .pentru-ca dupd
-7 ani si 4 luni si aibd de luat 1000 de lei? (R.: 8osolei, 41).
9. Cu ce procent trebue si Imprumute cine-va 1000 de lei pen-
“tru-ca dupa 53 de ani si aibi de luat 9000 de lei? (R.: 4 5%)-
10. Cu ce procent trebue si Imprumute cine-va 7654 de lei pen-
tru-ca dupi 12 ani §i 4 luni si'si formeze un eapital de 12416
dei2*(B.: " o). % o o R Y e W - »
11. Dupi' cat timp un capital de 40000°de lei imprumutat cu
4, 8%, pe an devine (78352 (R ra i) =
12. Cat timp trebue lasat cu dobind¥ compuss un capital de
7300 de lei pentru asi forma 10448 lei 10, procentul fiind de
5, 50/02 (R 6, 6976 ani sau 6 ani, 8 luni §i 11 zile). i .-
: . 13. In cit timp o sumi datd. cu dobAndy compusi cu 39/,
-devine indoiti? dar cu 4%y 2 (R 1904ani, 2 luai §i 14 zile; 29 17 dni,
"8 lunisi 3 zile), . - S - SRR e

>

_CESTIUNI DE DEPUNERI S
| - AMORTISMENT. «

1. Carei cipitalul format - prin.15 . depuneri -anuale de ciite -
-5500 lei, procentul. fiind de 450/,? R.x 118179 1éi)e RURRESS

2.. Up pirinte voind s3 asigure starea copilului siu, depune a-
Tnual cite 1250 de lej timp de 20'de ani. Care este valoares capita-
Aului format Ia,@fz‘imitul acestui an, procentul fiind de 4% %y ? R.:
37222 lei g4). = s MRS - =
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3.Un fumitor cheltueste de la varsta de 18 ani cite 73 de-
lei anual; se intreabd ce capital si’ar fi putut forma Ia virsta.
de 62 de ani daci ar f depus acesti.bani, procentul fiind de-
3] 0/0? R.: 11585 lei). ] .
4. Un industrias care vrea si'si formeze dupdi 7 ani un capi--

tal de 10000 de lei, se intreabd cit trebue sii depue anual, pro--
centul fiind de 5 by g 15 S lei). ; i ‘

5. Cat trebue si se depue anual pentru ca dupi 14 ani sfise.
ormeze un cipital de 23414 lei 59, procentul fiind de 3% (R.z
235 lei). - ,

6. Un lucriitor care depune n fie-care an céite 600 de lej se.
ntreabi dupi citi.ani ’si va forma un capital de 9376 lei 90,
rocentul fiind de 49/, 2 (R.: 12" ani). ' :

7. Timp de ci{i ani trebue sy depue un luecritor 360 Jei 90
u 3, 5°, pentru a’si forma un cipital de 30000 de lei? %e8.
9 ani). o, n :

8. In cit timp anuitatea dé 850 de lei formeazi un capital
e 15000 de lei? (R.: 13,....— Fiind-c in acest caz nu se poate prevedea.
zultatul, in caz cind 7 e fractionar se schimba cestiunea ciutindu-se anuitatea. -
are formeaza capitalul cerut in timpul », AplicAndu-se aceasts observare cazului
> fatd, se giseste'ci cu 13 anuitdti de 867 lei 42 se formeazi capitalul voit).

9. Carei_anuitatea care amortizeazs un imprumut de 50000
¢ lei cu 5, in timp de 20 de anj$ (R.: 4012 lei), 1 -

10. Carei anuitatea care amortizeaza un - fmprumut de 50000
e lei cu 49, in timp de 25 de anj? (R.: 3200 1, 50).

11, Cine-va vinde o vie in 10 anuititi de cate 8000 de lei: -
arei valoarea viei, socotindu-se procentul de 5%, ? (R.: 61773,g0).

12. Ce datorie este amortizati prin 95 de- anuititi de . chte-
000 de lei, procentul fiind de 3,7%,? (R.: 1177665 lei). :

13. Cine-va tmprumuti 10000 de lej cu 5%, pe cari ‘voeste:
i achite prin anuititi de 1000 de lei; in cat timp se va man- ,

i de datorie? (R.: 14 ani). |

14. In cit timp o datorie de 10000 de lei este amortizat3 prin-
uitdfi de 618 lei 75, procentul fiind de 6°,? R.: 60 ani).

15. Cine-va are de plati la o aceiagi persoani doui sumi :

sumi de 625 de lei platibils peste 2 ani si alta de 2354 de-

. plitibild peste 5 ani; se intreabd carei suma unici ce va.

*bui sii o, pliteased pentru a achita ambele datorii peste 2

i, procentul fiind de 45,2 (R., 2791,40).

16. Cand a esit din corabie, familia lui Noe se compunea din

-, . - de . o

g1y presupunind cresterea- anuali: de'm,‘ se intreabd care-
: 02

e P-{;r'-.“.ﬁa.;"
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ar trebui sii fie populatiunea actuals’ a'ipﬁiﬁz‘xhtuluf “stiind’ e

1 miliard 262 milibane=aproape populatiunea ‘dé astizi a’pimdntului).

s'au’strecurat 'aproape’ 4200 ‘de -ani-'de’la acensts intimplare'(R.: -

Cestiunl de macsimum ‘si de minimum, -

§ e

1. Si se giseascd valorile macsime si_minime a-le. functiuni--

lor urmitoare, determinindu-se si-, valorile 'corespondente. a-le
el : : ' - ;

T—x2'; x27° . 5hx? I (24+x)(2—x) ';: ';‘(7_:&)«, ; \(X—S)

?
X2—5x+4 ;5 50415x—5x2 5 X2406—x)2  ; (x4-8)2—9x2
2 vse'irixpz'lrtz“l“cant_i‘tﬁ'gile urmitoare i‘llj'fd'ouﬁ"pﬁrgill ast-fel
ca productul lor'si fie macsimum: -~ F - I -
17 S0 115, o TR A T V=1 ;50 (a—by?

2 3

u]~

3. Si se impartd 1% in dous parti ast-fel' ca suma patratelor _

lor s fie macsima,

cdror sumi si’fie minimi :

4. S4 se descompuni cantititile urmitoare in doi -factori a

\ x6' —
»

AUMS LSS e G 30 A o sl g A

Yo, SN
5: T4 se imparti 8 51100 1n doud pirti ast-fel ¢
tratelor lor si fic minimi, =~
suma lor sii fie macsimi: .
. il = Ll e 2Pk G, NS W | e =
a1 ST TR TR T

N S S wgrn i oL -IA‘:'."‘.,.'.-.:', :
6.'Si se Tmparti cantititile urmditoare in 3 ‘pargi " ast-fel ca

7. Si se Imparti 27 fn doud parti ast-fel ca suma ade % ori

Ppatratul” pirtei dintii ‘ca ‘de '5 ori patratul pirtei de a’ doua,

‘st fie ‘cea"mai micd posibild. (Bic. Paris.—R.: 15 ST ER)

'8.:Sit se giiseasct ‘macsimul ' siminimul functiunilor urmé-

> - . - g s . 8
toare, precum si-valorile' corespondenté’ a-le Jui'x ;

- ¥24-1. A x2=1 . 1 £ e : x2
x s 1 g 1 A 'x"'vj" x___]jﬁ 7x+l'
) g
B de

/ e

=
N el \‘\.
AR /-4

. Toale drepturile rezervate.. ;
6i8LI0YECA

/ Caealrais
A Ustvaraitard
Bageent)

a suma pa--
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Pag. rind. inloc de S se citeascii
17 -3 . 6ab \ 6ash ]
20 4 (x*rlex/)xH1— 3) (x* + 1+ x2/2)(xs4-1—x2y/9)
20 siselase la o parte problema 13.
CE (b+c+)(b+c—a)(cb—c+)(a—-b-f-c)
' (b+c+4-aj)b +c—a)a-+-b—c)a—b+c)
29 ° ¢a omis raspunsul esercitiului 49 = R.. ox2
36 20 ' va va fi
)
&N
\ '/&d:/\\/:.;‘\
\) "\,)\\“-
NI nih
N A
VERIFICAT |
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